Exercice n °7 sur les suites

Gucssmaelhe

Exercice 7: (avec solution)

U,=2
Soit (U_) la suite numérique définie par :
1t (Un) lasite numérique définie par ), © oy 1 (vneIn)

1- Montrerque: (VnelIN) U >1
2- Soit(V, ) la suite numérique définie par :
V,=U,-1 (¥nelN)
a) Montrer que (Vn) est une suite géométrique, puis écrire V,, en fonction de n.
b) Onpose: W,=In(V,) (vnelN)
Montrer que (V,) est une suite arithmétique.

C) Calculer |im (nx\\//ij

n—+o00
n

Correction Exercice 7

1- Montrons par recurrence que Z(VneIN) U >1

mPourn=0ona:U,=2>1
& Soit (ne IN) supposons que : U, >1 etmentronsique : U, >1
Ona: U ,>1=2U, >2=2U -1>4=U 31
Donc on a montré par récurrence que : (Vn € IN) U, >1
2- Ona:V, =U -1
a) Soit V., =U, , —-1=24 -1~1=2(U, -1)
Donc:(vnelIN) M., =2V

0+l n
D’ou (V,) est une'suite.géométrique de raison q=2 est de premier terme V, =1.
b) Ona:Wg=InV, o (VnelN)

Soit AW, =lnV. ., =In2V. =InV, +In2
Donc:(VnelIN) W, =W +In2

D%u(W, ) est une suite arithmétique de raison r =In2 est de premier terme W, =0.

6) Iim(nx\\//iJzIim(nx%)(Car(VnelN)annln2 V,=2")

N->+o0 n—+o

. . 2 . nin2)*
lim| nx | = fim % = lim ix% =0
n—-+0 \Y n—+o{ @ n—+o| N2 €

n

2
(Car lim X—X = OJ
X—>+o @
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