Probléme « Etude de fonction logarithmigue » 2éme Bac SM

% Probléme
¥ Partie | :
§% Soit g la fonction définie sur I'intervalle ]0; +oo[ par : g(x) =1+ XxInx
¥ 1) Etudier les variations de la fonction g sur |'intervalle ]0; +oo[
- 2) Montrer que pour tout x>0 ;1+xInx>0 puis déduire que : ¥x>0 ; x>Inx .
§ Partie 11 :
: X
F) =~
1+xInx
f(0)=0

Et (Cf) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O;T; ]) /

§ On considére la fonction f définie ]0;-+oo[ par :

£/1) Etudier la continuité et la dérivabilité de f & droite en 0.

¥;2) Etudier les variations de la fonction f puis déduire que : f (]0; +eo[)=J0;1]

3) a) Etudier la position relative de(Cf ) et de la droite (A) dvéquation y=x .
b) Construire(C, )dans le repére orthonormé(O;T;])

§% Partie 111 :

b
A4 . .
b
gz Soit ne N
b

n

Wt , . 1 .
9 1) Montrer que | ‘équation f(x):— admetdans)]0; +oof deux solutions x. et y, tels que : X
e n

n.

2) a)Montrer que la suite (y, ) , €stcroissante.
; b) Montrer que : (Vn e N7 ) ; ALy (On peut utiliser I'inégalité (Vx>0 ; x—1>Inx).

c) Déduire la limite de la suite,( y,/)

nx1

d) Calculer lim ———— .
el y Iy

3) a) Montrer que\la suite'( x, )nZl est décroissante ; puis déduire qu ‘elle est convergente.

b) Montrergue : (Vn e N ) ;X g% ; déduire la limite de la suite (x,)
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U,>0 et U, =1

U,=f(U,) (¥neN)

a) Montrer que : (vneN); 0<U <1

; b) Etudier la monotonie de la suite (Un) ; puis déduire gu elle est convergente.

91 Soit (U, ) la suite définie par :

c) Montrer que : limU_ =1.
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(i) Calculer limV, .

E

> 1
€
Nn—>+o0

xIn x

b) On prend U, =« et on considere la suite (V, )d
(i) Montrer que

2) a) Montrer que | ’équa
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