Tuessmalhs
' Série N ° 1 d’exercices sur « Les fonctions Logarithmigues et Exponentielles »
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Résoudre dans IR I'équation:

¥ EXERCICE 2

¥% Soit f une fonction définie sur /'intervalle0;+oo[ par : f (x) =x*(2In(x)—3)+3 .
#% On admet que la fonction f est deux fois dérivable. La courbe représentative (Cf ) de"lafonction f est donnée %
¥, ci-dessous dans un repére orthogonal.

Onnote f' la dérivée de la fonction f:
a. Montrer que pour tout réel x’strictement positif, ona : f'(x) =4xIn(x) —4x .
b. Etudier le signe de ' (x).

c. Endéduire le tableau desyariations de la fonction f sur I'intervalle ]0;+oo[ .

2. Deéterminer une équation de la tangente 2a la courbe (Cf ) représentative de la fonction f au point A
d'abscisse 1.

§3. a. Déterminerie nombre de solutions de I'équation f(x)=0 .
. b. Donner fesyaleurs, éventuellement arrondies a 107 prés, de chacune des solutions.
. Etudier les'pesitions relatives de la courbe (Cf ) par rapport a sa tangente 2.

¥ EXERCICE 3

f(x)=x*—-1+2x’Inx ;si x=0

La fonction f est définie sur ]0;+oo[ par : f(0)=-1

x—0"

¥ 1) a) Montrer que : lim x’Inx=0.
b) Calculer lim f (x) , puis Etudier la continuité de f & droite de 0.
x—0"

Vs c) Etudier la dérivabilité de f a droite de 0. Donner une interprétation géométrique.
%i2) a) Calculer lim f(x) .
5 X—>+00
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b) Calculer lim w .

X—>+00 X

c) En déduire la nature de la branche infinie de (Cf ) au voisinage de+ .

i EXERCICE 4

' f est définie sur IR par : f(x):x+ex_1
e +1

X)

x)—(x—l)) , puis donner une interprétation géométrique.

i1) a) Calculer lim f

fim £(
(

b)Calculer lim ( f

X—>—00

12) a) Calculer lim f (x).
)

f
b) Calculer lim (X

X—>+00 X

¢) En déduire la nature de la branche infinie de (C, ) au voisinage de-+ co4

'EXERCICE 5

j La fonction f est définie sur ]0;+oo[ par : f(x):3x—1+|n—X
X

1) Calculer lim f (x) puis interpréter géométriquementde, résultat,obtenu.
x—0*
; 2) a) Calculer lim f(x).
b) Montrer que (C, ) admet une asymptote obligue (A)-au voisinage de+ .

¢) Etudier la position relative de (C, ) et ().

'EXERCICE 6

j La fonction f est définie sur ]0j+o0[ par : f (x)=(1+ Inx)2 +%

1) Calculer lim f (x), puis interpréter géométriquement le résultat obtenu.

x—0"

12) a) Calculer lim f.(X).

:b) Calculer, Tim Nx)

X400, X

c) Etudier la branche infinie de (C, ) au voisinage de + oo.

| EXERCGICE 7

La fonction f est définie sur ]0;+oo[ par : f (x)=x*—1—(Inx)’

1) Calculer lim f (x), puis interpréter géométriquement le résultat obtenu.

x—0"

2) a) Calculer lim f (x).

b) Calculer lim w

X+ Y

c) Etudier la branche infinie de (C, ) au voisinage de + co.
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Soit f la fonction définie pour tout réel x par : f (x) =(2—x)e* .
%j Sa courbe représentative notée (Cf ) est tracée ci-dessous dans le plan muni d'un repere orthonorme.

110

a) On note f'la fonction dérivée de la fonction f.
Montrer que pour tout nombre réel x, ona : f'(x) =(1—x)e" .

b) Etudier les variations de la fonction f.
#2. Montrer que sur I'intervalle [1;2] , I"équation f (x) =2 admet une solution unique .
déterminer la valeur arrondie a 10 pres de .
c Déterminer une équation de la tangente 2a la courbe (Cf ) au point A d'abscisse 0.
Tracer la droite 22dans le repére précédent.
A .a) On note f"la dérivée seconde de la fonction f. Galeulerf "(%).

b) Etudier la convexité de la fonction f.
c) La courbe représentative de la fonction f ast-elle.un-peint d'inflexion ? Si oui, donner ses coordonnées.

¥ EXERCICE 9

La courbe (Cf )tracée ci-dessous est la représentation graphique d'une fonction f définie et dérivable sur R. |
P55 On note f'la dérivée de la fonction f et F une primitive de la fonction f.
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Courbe 3

Une des quatre courbes ci-dessous est la représentation graphique de la fonction f’et ung autre celle de la
§ fonction F. Déterminer la courbe associée a la fonction f' et celle qui est associée a la fonction F.

5
a. En déduire la valeur de I'intégralej_zf x)dx .

b. La courbe représentative de la fonction F admet-elle des points d'inflexion ?
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