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gu@%m&% Exercices n°6 sur « Calcul d’intégrale » 2éme Bac SM

Exercice 1
1) Soit f la fonction définie par : f(x) = In(x+\/x2 +1)

Calculer la dérivée f’(x) et déduire la valeur de A = _[1

ax
0 \/x2 +1
ax
\/x +1

a) En utilisant une intégration par parties exprimer B en fonctionde A
b) Montrer que A+ C =B déduire C; B.
Exercice 2

2) On considere les intégrales B = j\/x +1dxet C = _[

Pour tout ne IN et pour tout x e IR on pose : f (x) = N
P

Partie 1

1) Montrer que : |, = InﬁlJrTej ; puis calculer [

2) Vérifier que:(VnelIN*) ;| +1 , = (1—,? }puis déduire : |,

n+1
2
- . 1 (V”e_k)
3) On considére la suite (v,) défifie par: v, =

“ne 1 e

<

ontrer que (vn )%IN* est convergente puis calculer sa limite
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Partie 2 g
1) a) Montrer que.laisuite (In)nelN est decroissante 1nelN1-e1-€)3Sl puis deduire g
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b) Montrenque': (VneIN*) ; %(1_:_ jsln S[l—ﬂe‘ j puis Déduire lim .

2) a) En ufilisant une intégration par partie montrer que : (VH € IN*) ;

Il e—(n+l)x dX

1 1
nln =5 n n-1 + 2
2 e +e 0 (1 + e_x)
e —(n+1)x

b) Montrer que :(Vr) e IN* 0 <j dx < N ; puis déduire lim nl_
0 (1+e ) n+1 N—-+o0
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k+1
3) pour ne IN*onpose : J, =(-1)"l, et u, =Y %(1—e‘k)
k=1

_ 1)I<+1
k

a) Montrer que :(Vk e IN*);J,, —J, = ( (1-e™); puis déduire que:

Un = (_1)n+l In+1 + Il
b) Déduire : limu,
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Exercice 3 ¢
s . e 1 S

On considére la fonction F définie sur [0;+o0] par : F(x) = xarctan/x —Eln(1+ x2) %
<X

1) Montrer que : (vx >0) ; F'(x) =arctan x

2) On considere les suites (u,) et (v,)  définies par y, = lZ:orc’ron(EJ et
n= n n %

n
v, = %chrc’rcr\2 [Ej

n® n
a) Montrerque : Iimv,_ =0

N—+oo

b) En appliquant TAF sur | intervalle E%] ; monftrer que
r = 1

U,——<—-=In2<u,
4dn 4 2

c) En déduire Iimu,_ =0

N—+o0

d) Refrouver limu, =0_parune 2éme methode.

N—+o0
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