Série n ° 12 d’exercices « Généralités sur les fonction »

Image d'un intervalle par une fonction

Exercice 1
;Soit (C)la courbe de la fonction f :

J Déterminer f ([-2;-1]) ; f([-11]) ; F([0:1]) et f ([1:2]).

¥ Exercice 2

@ soit f une fonction définie sur [-2;2] et son tableau de variationest:
—2 -1 0 1 2

DAL

£ 1) Déterminer f ([-2-1]) ; £ ([-10]) ;s N([0:n]) /et f ([12]).

lére Bac S.EXP

v 2) Déterminer la valeur minimale.et laaleur maximale de la fonction f sur [-1;1] et déduire f ([—1;1]) .

Opération sur les fonctions-Sens de variations

Exercice 3
# Soit f une fonction definig par: f (x)= e +1
1) Etudier la“parité,de la fonction f .
¥ 2) Montref que fiestcroissante sur [0; o] .
3) Déduire le sens'de variation de f sur IR .

ki Exercice\4
“ V1+x-1
X

# 1) Déterminer D I'ensemble de définition de la fonction f.
: 1

\/1+x+1

:3) Montrer que f est décroissante sur D.
9 4) Montrer que Vxe D;0< f (x)<1.

5) Calculer f(-1) et déduire que 1 est une valeur maximale de la fonction f sur D.

I Soit f la fonction numérique définie par : f (x)=

#12) Vérifier quevxeD ; f(x)=
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Composé de deux fonctions

s Exercice 5

j Soient f et g deux fonctions définies par : f (x)=+x—1 et g(x)= ﬁ
+

i 1) Déterminer I'ensemble de définition de chacune des fonctions fog etgo f .

j 2) Donner I'expression ( f o g)(x) pour tout x € D,

% Exercice 6
' Ecrire la fonction f sous forme de la composée de deux fonctions u et v dans les cas suivants :

i1) f(x)=v1-2x

j Exercice 7
e . - . o . 2x% +1
# Soient f et g deux fonctions définies par : 2x2+1x2+1%3D f (x)=3%=5 et g(x) =71
u‘A X +

X2

2

Montrer que : ¥x e R ; g(Xx)=1+
X“+1

¥ 2) Montrer que : Vxe R ; g(x)=2- et déduire.gue :Wx e R;1<g(x)<2 .

X2 +1
¥’ 3) La fonction f est-elle bornée sur IR ?
3 4) Montrer que La fonction go f est borngé sur IR .

55 5) Montrer que : Vxe R; —2<(fog)(x)sd

¥ Exercice 8
! On considére la fonction f définie paty: f(x)=x+2—x+2
1) a) Determiner D I'ensembleide définition de la fonction f.

b) Montrer que +4vx &D ; f(x)z-%.

c) Résoudre'dans IR\I'équation f (x) =2.

2 2) Soient uet videux fonctions définies par : u(x)=Xx"—x et v(x)=vx+2.

# a) Déterminer les variations de la fonction v sur son ensemble de définition et représenter sa courbe
dans'un repere.

b),Déterminer graphiquement v([—2;0]) etv([2;+o[).
c) Donner le tableau des variations de la fonction v sur IR .
d) Vérifier que : Wxe D; f(x)=(uov)(x) et déduire la monotonie de f sur chacun des intervalles

e
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s Exercice 9
:1) Soit f a fonction définie sur IR*par : f (x)=x*+2x

a) Déterminer la monotonie de la fonction f sur IR™.
b) Montrer que Vxe IR"; f (x)>0 .
i2) Soit g la fonction définie sur R* par : g(x)=-1+1+x

a) Déterminer la monotonie de la fonction g sur R*
b) Montrer que VxeIR"; g(x)>0 .

Calculer (fog)(x) et (go f)(x) pourtout xe R".

4) Représenter dans le méme repére orthonormé les courbes (C, ) ; (C, ) et la droite d'équationy =X |

Exercice 10
’ Soit f une fonction définie sur [—4;4] et son tableau de variation est :

—4 1 2 3 4
2\ / A ~—__

. 0\2
D'apres le tableau des variations déterminer le signe de f.
g Déterminer le tableau des variations de la fonction g dans chacun des-cas'suivants:

2 D0(x) =21 (x)+3 2 9()=-T (YR

¥ Exercice 11
jOn considere les fonctions f et h définies par: f (x)=+/x+2 et h( ):%\/x3 +8

1) Déterminer D [’ensemble de définition de la fonction f.
§2) Calculer h(a)—h(by),pour totis a et b de D et donner le tableau de variations de la fonction h.

3) Déterminer lafonction g telle que : Vxe D ; h(x)= fog(x).
Vérifier quetle point A(2;2) appartient aux courbes (Cf) et (C )

5 a) Représenter'dans le méme repére orthonormé les courbes (Cf ) et (Cg )

b) Résouidre graphiquement 1'inéquation : x> —4vx+2 >0 .
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