Série n°® 2 Exercices sur « Les suites »  2éme Bac SM
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% EXERCICE 1:

4 Uo =1
5 On considére la suite Un définie par :
P un+1=un+1+ui (VneIN)

e n

1- Montrer par récurrence que pour toutne IN, U, >1

2- Monter que (U,) est une suite croissante.

a) Montrer que : pour toutne IN ;ona:1<U_ , -U_ <3

b) monter par récurrence que :pour toutne IN ,ona: n+1<U_ <3n+1.
Calculer limU,

Nn—+o0

(-0° (D' (-0’ -0" ™)
+ + +eeet =
UO Ul LJZ U2n k=0 Uk
a) Monter que (V,) et (w,) sont deux suites adjacentes.
b) Donner un encadrement de lim V,

% EXERCICE 2:( 6points)

%5 5- On pose : pour tout V,, =

Soit (U,) la suite réelle définie sur N par U, £2€t pour toutneN , U, , =U *-U, +1
:j: 1- a) Montrer que la suite (U, ) est croissante.

b) En déduire que, VneN ; U, >2(.

2- a) Montrer que si U, >n alorsdU, (U,<1)=n

i/ b) Montrer par récurrence gue, , VieN; U, >n. Endeéduire limU

Nn—>+o
§: 3- Soit la suite(S, ) définie par “melN , S,

1 —
u-1u,,-1

a) Montrer que, ¥ eN, Ui =

n

N—+o0

b) En déduire que, S, :1—U 1 1 et calculer lim S,
A::: n-1 ,
p:4-Onposes T,= > (U, 1)
e k=
& Montrer que, vne N , T =U_ —2. Calculer alors lim T,

n—>-+o0

¥ EXERCICE 3:

:;*f considére la suite (U, ) définie par U, =1 et pour tout neN ; U, ; Y

1- a) Montrer que 0<U,_ <1 pourtout neN

b) Montrer que la suite (U, ) est décroissante.

www.quessmaths.co E-mail : abdelaliguessouma@gmail.com whatsapp : 0604488896



http://www.guessmaths.co/
mailto:abdelaliguessouma@gmail.com

c) En déduire que (U, ) est convergente et déterminer sa limite

=

n+l — n
2

2- a) Montrer que pour tout ne N U
y .
b) Montrer alors que pour tout neN U < (E) et retrouver la limite de la suite (U,,)

3- Soit la suite (V,) définie par V, =1et pour tout ne N" ;V,
a) Montrer que la suite (V, ) est croissante

b) Montrer que pour tout neN ; V, , -V, <=U

n

g 1
¥ 4- a) Montrer que pour tout neN ; V, <2-—
A“‘ 2n

b) En déduire que la suite (V,) est convergente et donner un encadrement de salimite
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(U,) la suite définie sur INpar : U, IR et

: 1+U,

N+l T “1+U.

On suppose que U, >1

1- a) Montrer que pour tout entier naturel non as U >Tetque U ,-U >1.
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4
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b) Montrer que (U, ) n’est pas majorée et donnersaylimite.

‘::“ 1
g2 11- Onpose:U,=——.
4 2

1- a) Montrer que pour tout entier naturelnh ona: -1<U_ <0 .

b) Montrer que la suite (U, ).ést décroissdnte puis déduire qu elle est convergente et déterminer sa
limite.

n+l
2- a) Montrer que (Vn e IN) Un+l+1£%(un +%J ; puis déduire que (VneIN) U, +1s(%j :

b) Retrouver alars la limite de la suite U.
n-1
3) Pour toutn g TN"soh pose S, =) (U, +1) .

k=0
a) Montrergue la suite (S, )est croissante.

b) Montrerque la suite (S, )est majorée par 1.
4y, Soit(Vy) la suite définie sur IN par : V, =1et (VnelIN) V, , =V, +,Nf -U,
a) Mentrer que (Yne IN)V,, -V, >-U, ; puis déduire que (VneIN) V. >n-S§, +1
b) Calculer limV,

N—+o00

¥ EXERCICE 5:
A; . . L. 1 2
% Soit la suite (U, ) définie sur IN par : U, =% etU, :1/+TU” (YnelN)

¥ 1- a) Montrer que 0<U,<1(VnelN)

b) Montrer que (U, )est croissante .En déduire qu elle est convergente.
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1

b) En déduire que : |Un—]4<E > vneIN

c) Calculer limU,.

nN+—o0

S, =>»U,? (VnelIN*

k=1

a) Montrer que : U?Z,-U?=1-U?, (vkelN~
b) En déduire que :S, =n-1+2U7-U? (VneIN"

c) Montrer que : n—%<Sn<n+% vne IN®

En déduire lim S, .

n+—00
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