Exercices série n°11 sur les fonctions logarithmes

guessmaths

2éme Bac Sc.Eco

Exercice 1

On consideére la fonction g définie sur |-3;3[ par: g(x)= In@Jr i}

1) Etudier la parité de g
2) a) Calculer Xlirg f(x)et XILT f(x)
b) Etudier les variations de g sur[0;3] .
c) En déduire le tableau de variation de g sur |-3;3[ .

3) On note (C) la courbe représentative de g dans un repére orthonormé (O;T; J)
a) Déterminer une équation de la tangente T & (C) au point d’abscisse0 ,
b) Tracer T et (C)

Exercice 2

On considére la fonction f définie sur [1;+oo] par : f (x)=2xIRx—4x et on désigne par(C) sa courbe
représentative dans un repére orthonormé (O;i; ).
1) Calculer lim f (x).

X—>+00

2) Calculer f'(x) et étudier son signe

3) Dresser le tableau de variation de f

4) Déterminer les coordonnées du point'A intersection de la courbe (C) avec I'axe des abscisses
5) Déterminer une équation de la.tangente T & la courbe (C)en ce point A

6) Etudier le signe de f (x)suivant'les valeurs de x

7) Représenter graphiqueément Tuet-(C) dans le méme repére

Exercice 3

Soit f la fonction'définie sur |0;+oo[ par : f(x)=x+ Lrlnx et (Cf ) sa courbe représentative dans un
X

repére( orthonormé (O;i; ).
On congidere la fonction g définie sur ]0;+oof par : g(x)=x*~-Inx.

Partie A

1) Donner pour tout X € |0;+oo[ I 'expression de 9'(x) la fonction dérivée de g et en déduire le sens de

variation de g

2) Dresser le tableau de variation de g en en déduire le signe de g. (les limites de g aux bornes du
domaine de définition ne sont pas demandées.)

Partie B

1) Montrer que pour tout x € ]0;+o0[ ; f'(X)
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En déduire le signe de f'( ):¥pour x>0 .

2) Dresser le tableau de variation de f
3) Soit D la droite d'équation y =x

a) Montrer que D est asymptote a(c )
b) Etudier la position relative de (Cf ) etD.

c) Déterminer le point A de (Cf ) ou la tangente est parallélea D.
1

4) Calculer les valeurs approchées a 107 preés de f(x) pour les valeurs suivantes de x : 0,3 ;1 et.=
e

Déduisez-en I'existence d'une valeur unique « comprise entre 0,3et lteIIe que f ( )=O .
e

5) Tracer la tangente en A, I'asymptote Det la courbe(Cf ) dans le méme repére orthonormé(O;T; T).

Exercice 4

Soient f la fonction définie sur ]2;+oc[ par: f(x)=x-1+In (x;i) ét (C) sa courbe représentative
X+

dans un repére orthonormé (O;i; ).
1) a) Calculer lim f (x)et lim f (x) ;puis vérifier que(C)admet urie asymptote paralléle & I'axe des
x—2*" X—>+00

ordonnées.

2

X

b) Montrer que pour tout X € |2;+o0 ; f'(x)=-E e
X —

c) Dressez le tableau de variation de f

2) Montrer que la droite D d'équation y =x—1 est une asymptote a la courbe( )
Etudier la position relative de Det(C)?
3) A est le point de (C)d"abscisse3,Donner ‘une équation cartésienne de la tangente T & (C)en A.
4) Construire(C), D etT.
5) Montrer que la fonction G définie.sur ]2;+o[ par : G(x)=(x—2)In(x—2)—(x+2)In(x+2) est une
X—2

primitive de la fonctiong.définie sur ]2;+oo[ par : g(x)=1In (—2)
X+

Exercice 5

Partie A

On considere la fonction g définie sur |1;+oo[ par : g(x)= ax+|L
nx

Déterminer les réel a et b pour que la représentation graphique (F) de g dans un repere orthonormé

(O;T; T) coupe I'axe des abscisses au point E d'abscisse e et que la tangente & (I') en E soit paralléle a

la droite d'équation y = 2x.

Partie B

On considére la fonction f définie sur [1;+oo[ par : f (x)= x—li et (C) sa représentation graphique
nx

dans (0;i;])
1) a) Calculer lim f (x)et lim f (x)

x—1" X—>+00
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b) Etudier les variations de f sur |L; +oo[
2) a) Montrer que la droite Dd'équation y = xest asymptote a (C )au voisinage de +o .

b) Etudier la position relative de(C) et D
c) admet une deuxiéme asymptote, Quelle est son équation.
3) Donner une équation de la tangente T a(C) au point d’abscisse € .

4) Tracer les droitesD, T et la courbe(C

5) Comment peut-on déduire la représentation graphique de | f| & partir de (C)? Tracez-la
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