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Etudier les variations de f.

Correction
P

GUESSINRLRS
Exercices 1 :
X X
On considére la fonction f définie sur R par : f (x) = R 2X.

f est derivable sur R comme polynéme de troisieme degre.

ourtout xeR ;ona: f'(x)=x"-x-2

tudions le signe de f’(x) : pour ceci cherchons les racines du polynéme x> —x—2 ; le
discriminant est : A= (—1)2 —4x1x(-2)=9

1-49 1+J§_2
2

2

Donc le polyndme admet deux racines : X, = 1etx,=
D’ou le tableau de signe de f'(X)
X —00 -1 2 +00
£'(x) + 0 - ? +

|-o0;—1] et [2;+00]

Exercices 2 :

o O

Correction

On conclut que f est décroissante sur [—1;2] et croissante sur chacun des intervalles

n considére la fonction f définie sur |-o0;2[ W ]2;+00 par: f(x)=x+2+ i.

éterminer une équation de la droite (T )tangente & la courbe C, représentative de la
fonction f au point d’abscisse—2.

f est dérivable sur |—o0;2[ U ]2;+o0] ;etona: f'(x)=1-
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%D’oa f’(—2)=1—L2=1—1=§ et f(-2)=-2+2+ 4 =-1

= (-2-2) 4 4 —2-2

S

g Et une équation de la droite (T)tangente a la courbe C, representative de la fonction f au
S

gpointd’abscisse—Z ;est: y=§(x+2)—1=§x+1 :

= 4 4 2

g Exercices 3 :
& On considere les fonctions f et g définies sur R respectivement par : f (X)=x*—2x+3et
(x)=-2x*+10x—-9

1. Etudier les variations des fonctions f et de g.

2. Onappelle C; et C; les représentations graphiques des fonctions f et g dans un

@l
(@]

g

repére orthonormé(0;i; 7).

Tracer ces deux courbes.
3. Montrer que les courbes C, et C, possede un point commun en lequel elles admettent

une méme tangente(T ).
Construire cette tangente sur le graphique précédent.

Correction

1. Les fonctions f et g sont dérivables sur R comme polynéme de deuxiéme degré.
Pour tout xeR ;ona:

> f'(x)=2x-2=2(x-1)
D’ou le tableau de signe de f'(X)

X —o0 1 +00
x| — 0 +

On conclut que f est décroissante sur ]—oo;1] et croissante sur [1;-+oof

» g'(x)=—4x+10=2(-2x+5)
D’ou le tableau de signe de g'(X)

X
—+00

g'(x) +
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On conclut que f est croissante sur :l—oo;g:| et décroissante sur |:g;+oo|:

b) Pourtout xeR ;ona: f'(t)

3x 2t(t? +1)2

(Al a8 2§ cafl A a1 call o ca W\ o a0 a0 c Ca ca a ca ca a ca ca caf a  ca ca ca a ca ca a  a  ca caf a caca ca a cal caf a a

(t2 +1)6
_ ot
('[2 +1)4
Exercices 5 : Calculer rapidement des dérivées avec des quotients et des puissances
-y . . 2 1Y
& Calculer la dérivée de la fonction f définie sur ]0;-+wo[ par : f(x)= (3+ = ——zj
X X
Correction

2 X XZ

a) Pour tout x € ]0;+o[ ;ona: f’(x):zx(3+§—xi) x(3+g_ij
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Exercices 4 : Calculer rapidement des dérivées avec des quotients et des puissances
Dans chaque cas, calculer la dérivée de la fonction sur I'intervalle I indiqué:
5x* 3 2
a) f(x)=—-——-=-cetl=|-x;0.
b) f(t)=— T _etI=R
(t2 +1)
Correction
3
a) Pour tout x e ]—0;0[ ; ona: f’(x)=4><5X - 3X8X2 .
2 (40
=10x° + 244
16x
=10x° +i4
2X
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2 2X 2 1
=2X| ——+— |X| 3+ ——=
x? x“j ( X x2j

—x% + ZX] £3x2 + 2x—1}
:4)( X

x* NG

—X+2 3x2+2x -1
=4 x 2 X .
X X

:Xix(—x+ 2)x(3x2+2x—1)

:%(—x+2)(x+l)(3x—1)

Exercices 6 : Calculer rapidement des dérivées avec des quotients et des puissances

2
Calculer la dérivée de la fonction f définie sur |—oo;1] par : f(t)= (Ej

Correction

Pour tout x € [-o0;1] ;ona: f'(t):2><(tt+i X(sz

1 1
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