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Exercice 1: 

Donner la négation et la valeur de vérité (en justifiant) des propositions suivantes : 

  1 :" IR IN "P x n  x n/       

  8

2 : " ; "P  x Q  x x     ZZ ZZ   

  3 :" IR 1"P x p  p x </ p     ZZ  

Exercice 2: 

1-Montrer que :  INn   ; 2 7 10 INn n      . 

2-Soient n un entier naturel non nul et 
0 1 2; ; ; ...; nx  x x  x des réels de l'intervalle 0;1 . 

Montrer qu'il existe 
ix et 

jx  tels que 
1

i jx x
n

   

Exercice 3: 

1-Montrer que :   IRx    ; 
1

2x
x

  . 

2-Soient a; b et c des réels strictement positifs : 

Montrer que : 
3

2

a b c

b c a c a b


 
 


 « inégalité de Bernoulli » 

3- Soient n un entier naturel non nul et 
1 2 3; ; ; ...; na  a a  a des réels strictement positifs 

Montrer par récurrence que : 2

1 1

1n n

k

k k k

a n
a 

  
   

   
   

Exercice 4: 

1- Montrer que :  INn    ;  12 !n nn n    " (On donnera  ! 1 2 3 .... 1n nn      .) 

2- Soient n un entier naturel non nul, On pose 777...7n

n fois

U   . 

     a- Montrer que :  INn    ;  
7

10 1
9

n

nU    

     b-Calculer 
1

n

k

k

U


  

Exercice 5: 

Soient A et B deux ensembles définis par : 

  2 2; IR /A x y x y x     et   2 2; IR /B x y y x y     

1- Montrer que A B . Déduire que  ;x y A   on a :  ;y x A  . 

2-Montrer que :  IRx    ;  2 0;1x x x   . 
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3-Déduire que    0;1 0;1A   ; et déterminer IR IRA    . 

4-Montrer que :    0;1 0;1A    . 

Exercice 6: 

Soient E et F deux ensembles. A est une partie de E et B est une partie de F. 

1- soit a un élément de A ; Décrire   { }P P a  . 

2-Montrer que : A B A B

E F E FC C C 

    

3- Montrer que : A B B A

E F F EC E C C F

      
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