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Série n° 4 d’exercices Notions de logique 1BAC S.Eco
Année scolaire 2021-2022

E

Proposition- Fonction propositionnelle

est possible,

- Vxe IR:x*=x+1>0
-3AxelR/x*-2=0

vnelN);(3melIN)/n<m

; EVXEH:\)) (Iye@)/x=youx >y %.
: (Vye R);(3xe R)/ x-2y+1=0 %
: (xe IR)/ 2x* +5x-3=0 &
(vxe R);(Vxe IR): x*=y*et x=y

(vxe IR):-1<cos x<1 ?\

Ecrire & l'aide des quantificateu teurs logiques les propositions suivantes :
1) Le carré de n'importe quel | est un nombre réel positif.

2) L'équation x> —6x+7 = moins une solution réelle.
3) Il n'existe aucun ratiofnel x qui vérifie : x* =3,

4) 11 existe au moin re rieur a tous les nombres réels.

5) Si un nombre réel quélconque est inferieur a —1 alors c'est un nombre reel
strictement négatif.
6) Le produit de,deux nombres réels quelconques est nul si et seulement si I'un d'eux
est nul.

Donner la négation et la valeur de vérité de chacune des propositions suiv@l

wdJ U U0 ,JO0 U U U U

(Raisonnement par contrapose)

: L) e L 3X
1 ontrerque.(VXEIR {1}),x¢2:>X+1¢1.

2) Soit a et b deux réels telsb = 2a.
a+2b 2

2a—b¢§
3) Montrer que :(v(x;y)e IRZ):(x+y$6:>(xs3 ouy<3).

4) Montrer que: (Vxe IR):(x+x’ <2= x<1)

Montrer que : b # %a =

5) Montrer que : (Vxe IR):(x#-2=>Xx*+2x* +X+20)
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(Raisonnement par implications successives)

1) Montrer que : (Vxe IR):[sts3:>%s 2X 333)
X J—

+\/__1 X =x= Oj

2
3) Montrer que : (V(x;y) e IR?): (: _:1,’ ;/ 3 =[x = Mj O
+ +

4) Montrer que : (V(x;y)e IR?):xy* —yx* =y —Xx=>X=y ou xy =

220 %0 M M R B R R 2

B S e e e T T T e T 2 2 T T e R e e T T R e e e T 2 i e T e e e S T T T e e T e e e e e e e

2) Montrer que : (Vxe R"): (

o
2 1 1 3
1) Montrer que :(Vae IR) ;[a-2/<= < =< <
3 10 3a+ 6
2) Soit a, b et ¢ des réels

Montrer que : (a’+a=b*+b)<a=b ?\
- X 4\/;

3) Soitx e IR™, montrer que : —
X“—x+1

4) Montrer que : (Vxe IR*);( 2X + 1<:>x:1)

ment par I'absurde)
1) Montrer que : J@ J1+ %% # X +2)

2) Montrer que :

3) Montrer Vhe IN
n +1

(Raisonnement par contre-exemple)

ontrer que la proposition : (Vx e IR); x*—5x+4>0est fausse.
) Soit f la fonction définie par f (x)=2x*-x+1:.
Montrer que la fonction f est ni paire, ni impaire.

(Raisonnement par disjonction des cas)

1) Montrer que pour tout xe IR : [x—3|<x* —x+5
2) Résoudre dans IR I'inéquation : x* —[3x —1|+2=0
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3) Montrer que : n(n+1)(n+2) estun multiple de 3 pour tout ne IN

(Raisonnement par récurrence)

1) Montrer que :(VnelIN);1+2+2% +---+2"=2"" -1
n(n+1)(2n+1)

2) Montrer que pour tout ne IN: 1° +2° +3* 4.+ n*=

6
2
1
3) Montrer que : (VnelIN);2®+2° +3 +---+ n3=(n(n2+ )J O

4) Montrer que : (VneIN);1x2+2x3+3x4+---+nx(n+1)= n(r@ﬂ)

: o3
5) Soit xe IR,
Montrer que : (VnelIN) ; (1+x)" = nx+1. %
6) Montrer que : (VneIN);9 divise 4" +6n-1 &
7) Montrer que : (VneIN); 11 divise 3*" +2°"°
8) Monter que : (WVneIN); 2°™? —4est un multiplede7 .
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