Exercice sur les intégrales 2éme Bac SM

EXERCICE N°1 (12 pts)

* ! Xn ! 1
I) Pour toutn e IN",on pose : |n:Ll 7 X et '0:.[01 X2 ax
+X +

a-Etudier la monotonie de la suite (1,).

. 1
b-Montrer pour toutne N*, ona: 0< I”S—l'
n+

c-Déduire que (1,)converge vers une limite que /'on précisera.
2

. . e . i 1 X
I1) Soit f, et f, les fonctions définies sur[0;+oc[ par: f; = Ty et f,= T

dont on a tracé les courbes représentatives respectives ¢, et £, dans un repére orthonormé (O;i; j).

T tanx 1
On pose pour tout Xe|0;—| ; F(x)=
Pose P e{ 2{ (x) IO 1+t?

1) a- Montrer que F est dérivable sur {0; %{ et calculer F'(x) pour toutx e {O; %{ :

b- Montrer que pour tout X e {O;%{ ;ona:F(x)=x

c- Déduire que : I:l 1 5 dx:%
+X

d- Veérifier que pour tout réel xon a:

e- Déduire la valeur de l’intégrale : j:l X 5 ax
+ X

f- Calculer alors I'aire A de la partie du plan limitée par les courbes £ etc, et les droites

d’équations : X =0etx=1.
2) A l’aide d’une intégration par partie calculer la valeur du volume V généré pat la rotation de I’arc

OA={M(xy)/y="f,(x) et 0<x<1} de ¢,autour de | 'axe des abscisses.
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