Série n° 1 d’exercices sur continuité et limites 2éme Bac SM

¥ guessmaths

%I Exercice 1 :

v_ . T X

9 Soit f:]-1+0o[ — R lafonction définie par: f(x) =

Vi 1+ x2 =1+ x
¥ Determiner les limites de /£ si elles existent, en 0 eten+oo .

¥: Exercice 2 :

::jf Soit f :R* — Rla fonction définie par : f(x) = xE[x—ij
£ X

Montrer que /admet une limite en 0 et déterminer cette limite.

¥ii Exercice 3

v

¥isoit f:R — Rdéfiniepar: f(0)=0 et f(x)=x+ si x0

¥ii Etudier la continuité de fen0 .
W% Exercice 4 :
5 Soitne N" .

Soit f, une fonction définie sur [0;1] par : fn(x)zl—g—x”

1. Montrer qu’il existe un unique X, € [0;1] telle que f, (x,)=0.

2. Montrer que pour tout neN", f ,(x,)>0,

3. En déduire que (x,) . est monotone et qu’elle converge vers une limite /.

4. Supposons qu’il existe M €R tel que pourtout neN”" ; 0<an<M<10<x, <M <1
) a Calculer lim x,.

n—+w

b. Montrer qu’il y a une contradiction et en déduire la limite de (Xn)neN*

¥ Exercice 5 :
] sin(x)
X

si x<0

f(x) =

On considére la fonction /de R dans R définie par : § f(0)=0
F(X)=x*+1 si x>0

&9 1. Etudier la continuité de la fonction #en 0

W% 2. Etudier la dérivabilité de la fonction /en 0

59 3. Calculer f'(x)sur le domaine de dérivabilité de f.
W5 Exercice 6 :

f :R — Rune fonction telle que(V (x; y) e R*) , | f (X)— f (y)| <| sin(x)—sin(y) |
Montrer que la fonction £est 27 -périodique.
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2. Montrer que fest continue sur R.

3. Montrer que fest dérivable en% et calculer f' % :

Exercice 7 :

iSoit f;geth:R— R definie par :

-

f(x) =sin 1 , Six=#0 g(x) = xsin 1 , Six=0
X X

f(0)=0 g(0)=0

h(x) = x* sin 1 , Six#0 k(x) = x>sin 1 , Six#0
X X

h(0)=0 k(0)=0
Etudier la continuité puis la dérivabilité de chacune des fonction f ;gethen 0.

Exercice 8 :

f(x)=ax+b si x<0

Soit @ et 4 deux nombres réels. On définit la fonction f:R — R par: ] 0
si x>

1+x

# 1. Donner une condition sur & pour que f soit continue sur R.
: 2. Déterminer a et 4tels que f soit dérivable sur R et dans ce cas calculer T'(0) .
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