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Exercice 3 Dérivabilité et Etude de fonction

Exercice 3 :

X+2
On considere la fonction f définie sur ]—1, +00[ par : f(x) :ﬁ_z et (C)sa

courbe représentative dans un repére orthonorme (O,T,]).
1/ a- Calculer lim f(x) et lim f(x)
X—>+00 x—->-1+

b- Etudier les branches infinies de (C)
2/ a- Montrer que :

(Vxe]-1+o[) f'(x) = >

X
(x +1)\/m
b- Etudier le signe de f'(X) ; puis dresser le tableau de variation de f .
3/ Construire (C) dans le repere orthonormé (O,T,]) ( on accepte que (C) admet un
point d’inflexion d’abscisse 2).
4/ Soit g la restriction de f sur ]0,+°0[ :

. ;- =1 s - . A
a- Montrer que g admet une fonction réciproque g “définie sur un intervalle J a

déterminer.
b- Construire la courbe de g‘l dans le méme repére (0, I, j).

1

[ 1 -1
c- Calculer 9 5 et 9 5

Correction exercice 3 :

X+2

100=——

1/ a- Calculons X'Lr_q f(x)
Ona: lm Vvx+1=0"
x—-1"

Donc : lim f(X) =400
x—-1*

-2 (‘v’X S ]—1, +oo[)

Calculons lim f(x)
X—>-+o0
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0 : (C) admet une branche parabol

VX e ]—1, +oo[

X
direction [’axe des abscisses au voisinage de +o.

2(x+1)Vx+1

(Branches inf

: abdelaliguessouma

+o0 et lim mz

+00
+00 -

2(x+1)vx+1

trique

éomé
F(x)=

400
E-mail

f(x)

Calculons lim ——=

s

f(x)

asymptote verticale au voisinage de +o,

X—>+00
X—>+00

x—-1°
o lim f(x)

e |im

b-Ona lim f(x)

Donc : lim f(x)
Interprétation g
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b- Etudions le signe de f'(X) :

ona: F()=——— VYxe]-1+o
' X+1)VX+

X+1>0

Ona: JX+1>0

Donc f'(X) est du méme signe que X ; D’ou :
Tableau de signe de f'(x) :

X -1
f'(x)

Tableau de variation de f(X)

X -1

F'(x)

F(x)

3/ Construction de

(S
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a) g est continue strictement croissante donc elle admet une fonction réciproque

SEN g
g “définie sur l'intervalle

3= £ ([0,4c[)=| O, lim f(x)| =[0,+e0

X—>+0

b) La courbe de ¢ ~ est symétrique a la portion de | |sur [0,+00[ par rapport a

[’axe y=x.

c) Calculons g >

S2a0+4=5Ja+1
< 402-9a-9=0

—% non valable

A =225=15

11
[OBREC)
2(3+1)4/3+1 16

ay(1)_16
Donc : 2 3
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