Série n ° 1 Exercices sur fonction exponentielle Terminal S
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Exercice 1
& Simplifier les expressions suivantes ol x est un réel quelconque.
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3x X
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On factorise par e*pour simplifier

e 4 ¥ B e (62X +1)

b) = - [’expression ; et ajoute 2e” puis on
e +e’ e (eX +1) ‘ la retranche pour faire apparaitre )
o1 @ @ une identité remarquable
e+l
¥ 428" +1-2¢"
e +1
X 2 X
(e +1) —2e
- e’ +1

_(ex+1)2 2e*
T e+l e 41
2e*
e* +1

=e‘+1-

c) (;X )4 = (:;‘)4
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= Exercice 2 Résoudre dans R les équations suivantes :

T —4x

e

Ax+4
=€

_ e4(x+1)

N 2-x _ X 2x+3 _ 5-x2
s a)e=e* b)e 1 C) e =e

N|
Sd)e*=0 €) 2=

f) e +e*-2=0
e’ +1 ) "

i )
& Correction

(Il Al AN a8 ol Al call calf Al ca cail calycally call o a8 il call ca ) ca N cafl o ol ol caf o) a8 ) ) ot ol cal ol A caf catl ol ol il cafl A i Al ca o i cal
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a) e©*=¢e* donc 2—x=x

d’ou 2x=2

donc x=1 par suite S ={1}
b) e =¢® donc

d’ou 2x+3=0

d’ou 2x=-3

donc x= =3 par suite S = {_—3}
2 2

c) e =e donc 5-x2 =1

d’on 4—x*=0

d’on x> =4

donc x=-2 ou x=2 par suite S ={-2;2}

d) e =0 comme €*>0 ; alors I'équation € =0 n’admet pas de solution.

Donc S=C

e) 2e "= X4 donc 2e*X(eX +1)=4
e"+1

d’ou 2(1+e‘X =4

donc 1+e* =2

doue” =1

doue” =1

d’on e =¢°

donc —x=0

d’ou x=0

par suite S ={0}

f) e +e*-2=0

On pose X =¢*
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L’équation devient X*>+X -2=0

Et comme on sait que (VteR);e' >0

S
S
S
S
S
S
S
S
S
S
S
S
S
S
= solution X =1

% D’ou € =1 ; donc x=0

= Alors S ={0}

E -

g Exercice 3

S

& .

o Correction

Eona:1-e“*'>0 ;donc1>e’"
= Don e <

N 2

Donc x“-1<0

i Alors 0< x? <1

Donc 0</x? <1

Donc 0<|x|<1

\

D’ou -1<x<1

N

mAlors S=]-1;1

.

Exercice 4

1

Résoudre dans R les inéquations suivantes :

2x  Ax+l
La) e 2e <0
Hp)l-e“ >0

1

=
=) ex—e—xso

1

] -

ud) <-e>0

i

u Correction

La)Ona: e*—e*<0 ;donc ee* —e*e <0
ex(ex—e)<0

Alors e —e<0

D’on e*<e

Donc x<1

Gl a Al Al afal

Est on ait amené a résoudre une équation du 2°™ degré
On calcule le discriminant A =1° —-4x1x(-2)=9

Donc [’équation admet deux solutions X,

Alors la solution X, =-2 n’est pas possible ; d’ou ['équation admet une seule

Résoudre dans R I'inéquation suivante : 1—e**>0
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1_2@ 2 et x2:¥:1

et comme €* >0 pour tout xeR
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%b) Ona:1-e“?>0 ;donce*?<1

Exercices 5:

d'inconnue.

N -2 0

= e <e

g X—2<0

N X<2 S:]—oo;Z]
K

E - X 1 X 1

mC)Ona: e*——<0;donce <—

= e e

= e <1

% 2x<0

N x<0 S:]—oo;O]
N 1 . 1

nd) Ona: —-e>0;donc —>e

N e e

= e <1

% ex+1<e0

B X+1<0

K )
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2X _ AX
) 25 e’ =1

i p) e +2e*-3<0
.

n Correction

a) ona: 2e** —e*=1;donc 2e* —e*-1=0

Posons X =e* ; alors I’équation devient 2X* — X —1=0
Calculons le discriminant de [’équation en X de 2éme degré : A = (—1)2 —4x2x (—1) =9

- 1-49 1 1+49
4

Donc [’équation admet deux solutions : X, 2 -5 et X, =

i Et comme e* >0 pour tout x e R ; alors la solution négative n’est pas valable d ot
l’équation 2e** —e* =1 admet une seule solution telle que : e* =X, =1 ; donc x=0
o D'oil S =1{0}

b) Ona: e”+2e*-3<0

Posons X =e* ; alors l'inéquation devient X 242X -3<0

]

=1

]
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Résoudre des équations et inéquations avec des exponentielles en posant X =e* changement
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5 . . . Ly , : , :
w Pour étudier le signe du polynome de deuxieme degré cherchons les solution de [’équation

B X24+2X -3=0; A=(2)" —4x1x(-3)=16

N

gDonc [’équation admet deux solutions . X, = ﬂ =-3 et X, = ﬂ =1
N

= Dressons le tableau de signe de (X2 +2X —3)

5 X —0 -3 0 1 +00

Bl X212X -3 + 0 — 0 +

& Et comme on sait que (VteR);e' >0

i

gAlors [’ensemble des solutions de l'inéquation est l'intervalle otr X >0 et X*+2X —-3<0
= cad e +2e* -3<0

i
% Donc S =[0;1]

ol )
% Exercices 6 :

% Déterminer le signe des expressions suivantes sur R :
S

e -1

C) e2x _ ex+1

2

md) eX —e*

we) e ——

(S

-

& Correction

b Lorrection

. X X
ma)Ona: P 1-e*<0 ;donc e*>1
e*>e°
x>0

X X

» 1-e*>0 ;donc e"<1
e*<e’
x<0
D’out le tableau de signe de 1—e”

X —00 0 +00
N] X —
1-e + d

il

=

bb)Ona: » e”-1<0 ;donc e> <1
e? <¢’
2x<0
S

M \ywww.guessmaths.co E-mail : abdelaliguessouma@gmail.com WhatsApp : 0717467136

BB
FEEEEREEDE B E PR PR E PR E R P E R I I T

NI NIy N N N U I N T T N S U N N ST ST N S T G N ST S N ST NG ST NI ST N ST ST S ST SN T NG SN SN SN NG N


http://www.guessmaths.co/
mailto:abdelaliguessouma@gmail.com

(S U U ) S Y Y T ST Y U S ST U ST ST S ST U U ST ST U T T T T Y S Y ST S ST Y S T ST ST T S e T ST S S S

&
N
= Xx<0
g » e>*—-1>0 :donc e**>1
N eZX >eO
= g
& 2x>0
N
= x>0
= D’ou le tableau de signe de 1—e”
N
N X —00 0 +00
N
N e -1 _ (b +
Ec)Ona: P e*—e* <0 ;donc e <e™
% 2X < X+1 %
[N x<1 S
= » e —e*1>0 : donc e > e =
% 2X>X+1 g
B Xx>1 S
ED, \ l bl d . d 2X X+1 &l
N ou le tableau de szgne e e —e N
ol X —00 1 +00 &
% 2X x+1 —_ (b _|_ &
2 [ e :
2 2

md)Ona: P e —e*<0 ;donc e <ge* S
) S
X" <X N
X*—x<0 5
N )

_ N
x(x 1)§O m
Xx<0 =
x-1>0 % 1x-1<0 =
> < N
N
[N X< x>0 N
ou N
ﬁ >1 x<1l %
N

0<x<1 Nl
N
N
X2 X x? X =
» e —e">0 ;donc e’ >e =
2 ]

X* > X

N
N x> —x>0 =
= N
x(x—l)ZO %
N

il Xx<0 &
ou Nl
N 1< 1> N
Xx-1<0 Xx-1>0 e
N N
{xso o { =
X < N
N N
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Soitf la fonction définie sur R par f(x)=1-¢™*
1) Démontrer que pour tout réel x<0, f(x)<0 .
2) Démontrer que pour tout réel x>0, 0< f(x)<1.

B

Correction
X Lorrecion

& 1) Soit x un réel tel que : x<0, donc —x >0
e >e’.
e >1.
e —-1>0.
1-e7*<0.
f(x)<0 .
2) Soit x un réel tel que : x>0, donc —x<0
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S
= Xx<0 ou x=1
| NI . 2 &
m D ou le tableau de signe de e —e*
% X —0 0 1 +00
& X _ ax + — +
= <] € q) q)
S
S 1 1
&l . .
m€)Ona: P e*——<0;donc e’ <—
N e € [§]
N 2
= e <1
& 2x 40
e <e
N N]
& 2x<0 N
= x<0 =
z 1 ! -
S » ¢*——>0;donce’>— ol
% e e %
S e” >1 S
% a2x > g0 %
S 2x=>0 =
E x>0 N
N 1 |
D’ou le tableau de signe de & —— g
N N]
X —00 0 +00 %
N|
X 1 - + N
€ - N
€ N
N N]
: N
Exercices 7: N
N
N
N
N]
N]
N]
N]
N]
N]
N]
N
N]
N
N]
N
N]
N
N]
N
N]
N
N]
N
N]
N
N]
N
N

NI NIy N N N U I N T T N S U N N ST ST N S T G N ST S N ST NG ST NI ST N ST ST S ST SN T NG SN SN SN NG N


http://www.guessmaths.co/
mailto:abdelaliguessouma@gmail.com

(S U U ) S Y Y T ST Y U S ST U ST ST S ST U U ST ST U T T T T Y S Y ST S ST Y S T ST ST T S e T ST S S S

[\l Al AN a8 ol 2l call Al Al ca catl ca| W ca(§ A\ o Al cafl call o a8 () call a1 oI ca o a0 ) call o ) ] ol ol caff call a0 Al ol o il ca a1 ol ca(l ol o ca( ot o caf caf ca o ca ol o o o o ol ca

www.quessmaths.co E-mail : abdelaliguessouma@amail.com WhatsApp : 0717467136

| N TN NI SN NI U N Y ST U ST N ST S ST N S N ST S ST S ST SO ST N ST SN TN N ST ST N ST NG ST ST ST O ST S NI S NI ST N NN NS

FEEEEREEDE B E PR PR E PR E R P E R I I T


http://www.guessmaths.co/
mailto:abdelaliguessouma@gmail.com

