EXERCICES-« SUITES NUMERIQUES » 1ére Bac SM

Exercice 1
n 1

On considére la suite réelle (u, ), ., définie par (vne N ) u, = 2 (k+1)

1) Montrer que la suite (u, ), , est croissante
1

2) Déterminer les réels a et b tels que (Vk e N’ )m :%+
+

b
K

3) En déduire que (u, ), est majorée .

Exercice 2

k=n
On considere la suite réelle (v, )  définie par (Vn eN’ ) Vo =2
) k= AnS+k

1) Montrer que (VneN") _ N oy <

n
=
n®+n Jn?+1

, puis en déduire que (v, )., est bornée.
Exercice 3

- o e 12u, -9
On considere la suite réelle (u,)  définie par u, =3 et Ve N :u :4#
. u

n
1) Calculer u, et u,
2
23
a) Montrer que la suite (v, )nZO est.arithmétique dont on déterminera le premier terme et la raison.

2) Onpose VnelN: v, =

b) Exprimer v, puis u, en fonction de n
c) Calculer A =v,+v, 4V, +6-+V, .

Exercice 4

On considére lasuitewéelle (u,, ) _ définie par uy=1,u, =3 et vne N" :u,,, =10u, —9u, ;.
On pose VAe N\ v, =u_,—U,

1) Montrer que, la suite (vn) est geometrique et exprimer v, en fonction de n

2) Démontrer que Vne N' :1u, =V, +V, +V, +...+V,, +U,

3) Emdéduire u, en fonction de n

Exercice 5

On consideére la suite réelle (u, ) _, définie par u,=0,u,=1et vneN :u,,, = 3 Una =g tn:

1
Onpose Vne N :v, =un+1—§un et w, =3"u,

1) Montrer que la suite (v, ) est géométrique et exprimer v , en fonction de n
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2) Montrer que la suite (W n) est arithmétique et exprimer w, en fonction de n

3) Calculer en fonction de n les sommes S, =V, +V, +---+V et T, =3u,+3%,+---+3"u,
Exercice 6

On considere la suite réelle (u,)  définie paru,=2etu,,, = 2—“3 ;nelN.
: u, +
u,-1
Onpose Vhe N : v, =
un

1) Montrer que la suite (vn) est géométrique
2) Exprimer v, puis u, en fonction de n .

Exercice 7

On considere la suite réelle (u,) . définie par uy=1et u,, = Ju, +2 ;neN.
1) Montrer que : vneN: O<u, <2
2) Etudier le sens de variation de (u,, ).

3) a) Montrer que pour tout entier n,ona: |u,,, —2|<

b) En déduire par récurrence que : vnelN: |u,—2/< Gj

Exercice 8

On considére les deux suites réelles (u, ) et (¥, ).définies par :

u, +V U, +V
=—"—":nelN et v,=8, vn+1=%;neN

n+l

1) Montrer que la suite (w ) définie par ‘'w, =v, —u, ; ne N est une suite géométrique dont on

déterminera le premier terme etla raisen

2) Etudier le sens de variation de (uy) et (v, )

3) Montrer que (u, ) estmajorée’par 4 et (v, ) est minorée par 3.
U, +2v,

" 3

Montrer que«(t, ) ‘est constante, puis en déduire u, etv  enfonctionde n.

4) On considere lafsuite,numérique (t,) définie par : t ;nelN.

Exercice'9

On considere la suite réelle (u, ) définie par u,,, =E[3+UJ ;VnelN et u,=4
u

n

1) Montrer que : ¥ne N :u_>+/3

2) a -Montrer que pour tout entier n,ona: u,,, —v/3< %(un —\/§)

b - En deduire par récurrence que : VnelN :u, ~3< (%) (4—\/§)
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Exercice 10

On considere la suite réelle (u, )  définie par :
u,=2, et (Vn e N ) Uy =%un +\/F—g\/ﬁ+%\/ﬂ.
Onpose VneN': v, =u, —(\/ﬁ—\/ﬂ)
1) Montrer que la suite (v, )nZl est géométrique de raison %
2) Exprimer v, puis u, en fonction de n
3) Calculer Zv et S, Zu en fonction de n .

=1
Exercice 11

-~ - e 1 3
On considére la suite réelle (u, ) _ définie par Up== et u,,=u’+>u
n Jn>0 0 5 n 4 n

1) Montrer par récurrence que :  VneN:0<u, s%

2) Etudier le sens de variation de (u, )
n+l = E
20
- ) 1(19
b - En déduire par récurrence que VneN:u, <= >0

Onpose : VneN: § =U,+U +---U, « Montrergue 0<S, 6 <4.

3) a - Montrer que pour tout entier n,ona : u u

n
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