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BAC BLANC N° 47 2éme Bac PC

Exercice 1 : (04 points)

u, =1
On considére la suite (u définie par :
L 5 I T VR
1+6u,
0.75 1) a) Montrer par récurrence que : (Vn € IN) ; U, 2%
2u (1-3u N s
1 b) Montrer que : (VneIN) ; u,,, —u, =%, puis déduire que (u,) _ est
+6u, ne
décroissante et qu'elle est convergente.
2) Pour toutn e IN, on pose : v, =i—3
un
0.75 a) Montrer que la suite (v, )neIN est une suite géométrique de raison q =% puis
déterminer son premier terme v,
1 b) Exprimer v, e fonction de n, puis déduire que : VnelN ; u, = 1 -
3- z(lj
3
0.5 c) Calculer lim u,, en justifiant'votre réponse.

N—+o0

Exercice 2 : (05 points)

1) On considéreidans I'ensemble C I'équation: (E):z*+2z+4=0
a) Déterminer-a et b les solutions de I'équation (E), avecIm(a)>0.

b) Ectire a'sous forme trigonométrique puis déduire quea® =8 .
2) Dansayplan complexe (P)muni d'un repére orthonormé direct(O;U;V ), on

considere les points A, B et C d'affixes respectivesz, =2;z, =—1+iv/3et z. =—1—i/3
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Soit'R, la rotation de centre A et d'angle % et R, la rotation de centre A et d'angle—%

. Onpose B'=R,(B) et C'=R,(C).
Montrer que : z, =2++/3 +3iet Z. =7y ,avec z, =affixe de B’ et z.. =affixe de C’.
.75 3) 1,J,K et L Sont les milieux respectifs des segments[CB] ; [BB']; [B'C'] et [C'C] .

1+\/§

Montrer que I'affixe de J estz,; = T(l+ i\/§) , puis déduire que les points O,J et C ..

o
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sont alignés.
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0.75 4) Montrer que : 1+2z, =i(1+z_). Quelle est la nature du triangle 1JL ? Justifier la

réponse.
5) Montrer que le quadrilatéere 1JKL est un carre.

e

Exercice 3 : (11 points)

Partie I:

Soit la fonction g définie sur IR par : g(x)= _lee2 +1

0.25 1) a) Montrer que lim g(x)=+ow.

0.5 b) Montrer que lim Exe7 =0,puis déduire que lim g(x)=1.

X—>+0 D X—>+00
0.75  2) Montrer que : (Vxe IR) ; g'(x) =%(x— 2)e_7; puis dresser le tableau des

variations de g.
3) Déterminer le signe de g(2) ; puis déduire que_; (Vx&uR) ;g(x)>0 .
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artie I1:

—X

oit f la fonction dé finie sur IR par : f(x) =(%x+1je7 +X

w

Et soit (C ) sa courbe représentative dans un repere orthonormé (O;T; T)
0.

\]
(6]

1) Montrer que lim f (x)=-et lim/f (x)=+o

X—>—00 X—>+00

f
2) a) Montrer que lim (X) =+o00, puis deduire que la courbe (Cf )admet une

X=X
branche paraboligée au voisinage de —o et déterminer sa direction.
b) Montrer que‘la courbe (Cf )admet au voisinage de +oo une asymptote oblique
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(A) diéquatiorry =x . )

0.5 c) Etudierla position relative de la courbe (Cf )et de la droite (A) §

0.75  3) Montrer que(Vvxe IR); f'(x)=g(x), puis déduire que la fonction f est strictement -

craissante sur IR et dresser son tableau des variations. g

0.5 w.4), Ecrire I'équation de la tangente (T') & (C, )au point d'abscisse x, =0 )

XX

0.75+., 5) a) Montrer que I'équation f (x)=0 admet une solution unique « dans IR et que : g

-l<a<0. g

0.75 b) Montrer que la courbe (C, )est convexe sur [2;+o[ et concave sur |-o0;2] et

déterminer les coordonnées de son point d'inflexion. §

1 6) Tracer dans un repére orthonormé (O;i; j)la courbe (C, )et la tangente (T). %

.. ., ] ) 2 X A(e—-2 X

0.75  7) a)-En utilisant une intégration par parties, montrer que : .[ Xe 2dx= (—) X
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b) Déduire la surface du domaine délimité par la courbe (Cf ),Ia droite (A) et

les droites d'équations x=0 et x=2
0.75  8) a) Montrer que la fonction f admet une fonction réciproque définie sur IR .

0.5 b) Tracer dans le repére (O;i’; j)la courbe (Cfl)

c) Montrer que (Vx e[-2;+o[ ); f*(x) < x.
Partie 111 :
u, =0
Uy =f7(u,) (¥nelN)
~ 0.5 1) Montrer par récurrence que : (YnelN) ; -2<u, <0.
©.0.5 2) Montrer que la suite (u, )neIN est décroissante, puis déduire qu'elle est'convergente.
05 3) Calculer limu,_, en justifiant la réponse.

N—+o0
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Soit (u,) _,, la suite définie par : {
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