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. guessmaths Etude de fonction exponentielle et nombres complexes
<

2 2eme bac PC-SVT

“ Probleme 1

* Partie 1

* Soit la fonction g définie sur [O;+oo[ par: g(x)=x+2-¢e*
‘ 7
- 1- Etudier les variations de g sur [ 0;+o]

“.2- Montrer que I'équationg(x) =0 admet une solution unique a dans [0;+oo[ et
<

<

‘mmlg<a<§

(T 5

~ 3- Déterminer le signe de g(x)=0 sur [ 0;+o

~ Partie 2

g e -1

~.On considere la fonction f définie sur IR par : f(x) =—=
xe"1

Soit (Cf) la courbe représentative de f dans un repere orthonormé (O;T:f)

1- Calculer lim f(x) ; puis déduire une interprétation géométrique de ce

X—>+00

résultat
efg(x)
2
(xe* +1)
bb) Déduire les variations de,f ;youis dresser le tableau de variation de f.

3- a) Montrer qu'une équation Cartésienne de la tangente d la courbe de f
au point d'abscisse’x, =0 et est y =x.

b) On pose : h(x)=1—x-e™*
Montrer que : (¥x €] 0:+e0[ ); h(x) <0

2- a) Montre que : (Vx e[ 0;+o0] ) ; fl[x).=

= e*(1+ x)h(x)

xe" +1
positionrelative de la droite (A)d’équation y=x .

; puis déduire la

c) Montreraue : (vx e[ 0+ ) ; f(x)-

233083080800850850 33050850 3808508508 880850808 0850850 000850850 85085085008 0860850800350%

1
4- Montrer que (Vx €| 0;+ ; f(x) < .
. ( e[ <nD X) l+
~ 5- Justifier que : "(x) <0 ; pour tout x e[ 0;+00]

X
= 6- Construire (C,)dans le repére orthonormé (O;i:j)

XX

g Probléme 2

XX

X 1
- Soit fla fonction définie et dérivable sur ]0;+oo| définie par: f(x)=e* + o
§ 1- Etude d'une fonction auxiliaire
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a) Soit la fonction g définie et dérivable sur [O;+oo[définie par :

g(x)=x’e* -1 . Etudier le sens de variation de la fonction g.
b) Démontrer qu'il existe un unique réel o appartenant 4 [O;+oo[ tel que
g(a)=0.
Démontrer que o appartient I'in’rervolle]O,703;0,704[.
c) Déterminer le signe de g(x)sur [ 0;+o0| .
2. Etude de la fonction f
a) Déterminer les limites de la fonction f en 0 et en+oo.
b) On note f'la fonction dérivée de sur l'intervalle ]0;+oo[.
a(x)
x2

Démontrer que pour tout réel strictement positif x ; f'(x) =

c) En déduire le sens de variation de la fonction f et dresser.son tableau
de variations sur l'intervalle ]0;+o[ .

d) Démontrer que la fonction f admet pour minimum le nombre réel
1 1
Mm=—+—
94 (04

e) Justifier que 3,43<m<3,45 .
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Exercice 1 g
1) a) Résoudre dans I'équation z2 =2z+2<0 )
b) écrire les solutions sous formedriggnométrique g
c) En déduire les solutions detéquation (—iz +3i + 3)2 —2(-iz+3i+3)+2=0 )
2) Dans le plan complexe on'considere les points A ; B et C d'affixes g
respectivesa=1+i; bsl—i et c=2b. g
a) Donner la forme algebrique du nombre ¢ 52
b) Montrer que les paints A, B, C appartiennent au cercle de centre | X
L XX
d'affixe3 ef de rayon R = J5 g
c) Déterminerita nature du friangle IAC g
d) Déterminer I'affixe du point Eimage du point O par la franslation de g
vedteur 2/C. g
epReterminer I'affixe du point D image du point E par la rotation de centre -

Oret d'angle %
f) Montrer que (AB) L (CD)
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