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Série n° 14 « Etude de fonctions » 2éme Bac PC-SVT

JUBSSIRALIAS
EXERCICE 1
Partie |
f(x):xz—x\/; si x>0
Soit f la fonction unique de sur R"par : W2 +1-1
f(x)=——— si x<0
X

On désigne par (Cf )Ia suite représentative de f dans un repere orthonormé (O;T; T)
1- Etudier la continuité de f en 0

. . : _ f(x). . : '
2- Déterminer lim f (x) et lim anterpreter graphiquement les résultats obtenus

X—>+00 X—>+00 X
3- Etudier les branches infinies de (C, )au voisinage de —oo
4- Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche en 1 et interpréter graphiquement les

résultats obtenus
Vx(4x=3)
2

5- a) Montre que pour tout x>0 ; f’(x) = ; puis montrer que f est strictement

décroissante sur }O;%[ et qu'elle est strictement croissante surJ%;w{

, VX+1-1
b) Montrer que pour tout x<0, f'(x)= ——
X XE+1
c) Dresser le tableau de variations de f
6) Tracer (C, ) dans le repére (O;i; )
Partie-11
Soit g la restriction de f a l'intervalle ]—oo;O[
1- Montrer que g admet une fonction réciproque g~ définie sur un intervalle J que I’on
précisera.
2- Etudier la continuité et la dérivabilité de g *sur J

4 : (1
3- Calculerg| —— | et en déduire (g™*) | —=
g( 3J (9 )( zj

4- Dresser le tableau de variation de g™
5- Tracer (Cg_l)dans le méme repére que (C, ).
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EXERCICE 2

Partie |

= —2+X—+23 si x>-1
X

On considere la fonction numérique définie par :
:—+ x +X Sl x<-1

—»

Et (C, )sa courbe dans un repére orthonormé (O;i; J)
1- Montrer que D, =R"et calculer lim f (x ) ; lim f( ) ; lim f(x) et lim f(x)

X—>—00 X—>+00 x—0~ x—0"

2- Etudier les branches infinies de (C, )

3- Etudier la dérivabilité de f en —1 et interpreter les resultats géométriquement.
(x— 2)(x2 + 2x+3)

3

4- Montrer que : Vx e |-L0[ U [0;+o[ ; f'(x)= "

5- Etudier le signe de f'(x)sur |-1,0[ w |0;+oo
6- Calculer f'(x) sur J-oo;—1]
7- Dresser le tableau de variations de f.

8- Monter que la courbe de la fonction f coupe I'axe des abscisses en un seule point d'abscisse

a etque 2<a<-1
9- Donner le tableau de signe de f sur D;

10- Etudier la position relative de (Cf ) et la droite (A) d’équation y = X —2sur l'intervalle-
]—l; +oo[

11- Déterminer f"(x)sur |-10[w |0;+o0 ; puis déduire la concavité de sur |-1;0] et sur
]O;+oo[

12- Tracer la courbe (Cf) et la droite (A) dans le méme repére (O
13- Déduire la construction de (C, ) la courbe de g telle que : g(x)=—T (|x|)

Partie 11
Soit h la restriction de f a l'intervalle ]—oo;—l[

1- Montrer que h admet une fonction réciproque h™ définie sur un intervalle J que I'on
precisera

4

2- Calculer h(-1)et montrer que h est dérivable a droite en —1 en déduire (h™) (-1)

3- Déduire le tableau de variation deh™
4- Tracer (C,, Jdans le méme repere que (C, ).

EXERCICE 3

f(x)=+x*-1 si x21
Soit f la fonction numérique définie sur R” par : ) W2 _1
f(x)=
X

si x<1
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On désigne par (C, ) la courbe représentative de f dans un repére orthonormé(O;i; j)

1- La fonction f est-elle continue en 1
2- Etudier la dérivabilité de f a droite et a gauche enl, puis interpréter graphiquement les
résultats obtenus

3- Calculer lim f(x) ; lim fx) et lim (f(x)-x) : que peut-on déduire

X—>+00 X—>+00 X X—>+00
4- Calculer lim f(x) et lim (f(x)—x) : que peut-on déduire
5- Calculer lim f (x)etlim f (x), puis interpréter graphiquement résultats obtenus
x—0" x—0"
f’(x):\/i(i si x>1
a) Montrer que : -1
, x*+1 .
f'(x)==—= si x<letx=0
X

b) Dresser le tableau de variation complet de f sur R*
6- a) Etudier la position relative de (Cf ) et la droite (A) d’équation 'y = xsur |-o;0[

b) Construire la courbe (C, ) dans le repere(0;i; J).

EXERCICE 4

f(x)= X3 — X si x<3
f(x):(x—3)\/x——3 si x>3

On désigne par (Cf )Ia courbe représentative de f dans un repére orthonormé (O;T; T)
1- Calculer lim f(x) et lim f(x)

X—>—00 X—>+00

Soit f la fonction numérique définie par {

2- Etudier les branches infinies de
3- Etudier la dérivabilité de la fonction f en 3, puis interpréter graphiquement le résultat
obtenu.

_ —3x+6

f'(x)_zm
f’(x):%\/x_—fs si x>3

si x<3
; puis donner le tableau de variation de f

4- Montrer que :

f"(x)z4 33()(_43) si x<3
5- Montrer que : (3-x)v3-x
f"(x)= 3 Si x>3
4/ X -3

Puis étudier la concavité de la courbe(Cf )

6) Construire la courbe(C, ) dans le repére(O;i; J).
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