Série 4 d'exercices non corrigés sur les suites

Gucsrmalhs

Exercice 1 :

Calculer la limite de la suite(u, ) dans chaque cas suivant :

1 3" +4"
1 =(n-1),/1+—— 2 =
)u, =(n ),f +n n u, =

4)u, =3"+sinn

Exercice 2 :

. . - o u,+3
Soit (u, ) la suite numérique définie par: u,,, =—" ;VneNet u,=4
2

Etsoit v =u,—3 pourtout N de N

1) a- Montrer que la suite(v, ) est géométrique et déterminer sa raison.
b-Exprimer v, puis u, en fonction de n
c-Déterminer la limite de (v,)et de (u,).

2)Onpose: (VneN) S = Zn:uk .
k=0

Montrer que : VneN: S :3n+5—2—1n

Eten déduire lim S

N—+00

Exercice 3 :

. . - e ) 12u, -9
Soit (u, ) la suite numériquedéfiniespar: u,,,=—"— ;VneN et u,=3
4u

1) a- Montrer que : ¥n e NIu; >g

b- Montrer qué,la stite (u, ) est décroissante.

c-En déduire que (u,) est convergente.
2

2) Soit (v, ) lasuite numérique définie par: v, =0 3

a=Montrer que la suite (v, ) est arithmétique de raison% .

_3n+6
" 2n+2
c-En déduire la limite de(u, ).

b- Montrer que : VneN: u

Exercice 4 :

. . - s u,—8
Soit (u, ) la suite numérique définie par: U, 2u 9 ;neNet u=2

Etsoit v, =u,—3 pourtout n de N
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1) Montrer que : VneN: 1<u <4

2) Etudier la monotonie de la suite (u, )puis en déduire qu’elle est convergente.
u,-1

u,—4

a- Montrer que la suite (v, ) est géométrique et déterminer ses caractéristiques.

3) Onpose: VneN:v =

b-Exprimer v, puis u, en fonction de n
c-Déterminer la limite de (v, )etde(u,).

Exercice 5 :

. . - - 8 1
Soit (u, ) la suite numérique définie par: u =7un+1—7un ;vneN et u,=04u, =1
Etsoit v, =u,,,—U,; (VneN)
1) Montrer que la suite (v, ) est géométrique et déterminer sa raison.
n-1
2)Onpose: VneN": S =>v,
k=0

Exprimer S en fonction de n

n-1
3) En déduire que : VneN: unzz—lx(lj
6 6 \7

4) Déterminer la limite de(u,, ).

Exercice 6 :

Soit (u, ) la suite numérique définie par : »u, ;= W +4u +2 ;vneN et u,= 2
1) a- Montrerque : VneN:-2<u <-1
b-Montrer que la suite (u)est convergente.

c) Déduire limu_

N—+o0

2) Montrer que : (VnelN: U, +2< %(un +2)

n+l
3) En déduireque\: u, +2< Gj ;VneN

4) Déterminer la'limite de (u,, ).

Exercice\7 :

2

Soit (u, ) la suite numérique définie par : y__ :2Un7—23 .WneN et U, =4
u, +

1) a- Montrerque : VvneN: u,>3

b-Etudier la monotonie de la suite (u, )

2) Montrerque : vneN,u

n+1

3
-3>—(u, —3
5, -3)

3) En déduire que : _3>[3Jn - VneN
n 2 !
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4) Déterminer la limite de (u,, ).

Exercice 8 :

Soit (u, ) la suite numérique définie par :

1) a-Montrerque : (VneN): u, >+/3
b- Montrer que la suite (u, ) est décroissante.
c- En déduire que (u,,) est convergente

2) a-Montrer que:(VneN) ; u,, -3

b - En déduire par récurrence que : (Vn € N) Do, ~3< (

c- Calculer la limite de (u,, ).

Exercice 9 :

Soit (u, ) la suite définie par : (VneN):u,,, =124u, ‘€t u, =0
1) Montrer que : (VneN): 0<u, <4

2) a- Montrer que : (Vn € N) 4—u

n+l =

1
<~ (4=
4( un)

b-Etudier la monotonie de la suite(un)
c-Déduire que(un) est convergente.

n-1
3) Montrer que : (VneN):4~u, s (%j

4) Déduire limu .

n—-+0w

Exercice 10 :

On considere lafonction f définie par: f(x)= X— 24X +2
1) Montrer quetla fonction f est croissante sur [1,+oo[ et décroissante sur[0,1].
2)8oit (uy) la suite numérique définie par : u,,, = f(u,) ,neN et u,=2
a-Montrer que : 1<u, <2 pour toutn de N
b- Montrer que la suite (u, ) est décroissante.
c- En déduire que la suite(u, ) est convergente et déterminer sa limite.

Exercice 11 :

9x
x> +6
soit (U, ) lasuite définie par:  u, =1 et (YneN):u,, = f(u,)

Soit f la fonction numérique définie sur IR™ par : f (x) =
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1) Etudier les variations de f sur I’intervalle | =| 0,3/3 | et déterminer f (|

2) Montrer que : (VneN):0<u, <33
3) Montrer que la suite (u_)est croissante.

n

4) Déduire que la suite (U_ )est convergente

n
et déterminer sa limite.

Exercice 12 :

Soit (U

n

5y lasuite définie par - u, =2 et (VneN):u

1) Montrerque :  (Vn>2):u, >?2

2) Etudier la monotonie de la suite u,

3) Soit « la solution de I’équation : N1+ X = X
a- Déterminer la valeur de o

b-Montrer par récurrence que :(Vne N ):u_ > an

n <

c- Déduire limu .

n—+w



http://www.guessmaths.co/
mailto:abdelaliguessouma@gmail.com

