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Exercice 1 :

Partie A :

Soit f définie sur |-1;+oo par : f(x) :ﬁ— 2In(1+x)

1) a) dresser le tableau de variation de f.
b) montrer que f (X) = 0admet deux solution dont ['une a appartient a [’intexyalle

]-0,72,-0,71] .
2) donner le signe de f.
Partie B :
. e In{d+ %)
Soit g la fonction définie sur |-1;0[ L |0;+o0[ par : g(x) = %

1) calculer les limites de g a droite et a gauche en@%a droite en -1 et +oo.
2) Calculer g'(x) pour tout X e ]-10[ ]0;+%|

3) Montrer que g(«)= ;.en déduife une valeur approchée de g(c)a 107 prés.
2a(a +1)

4) Dresser le tableau de variation de g.

5) Tracer (C, ) (unité 2 cm).

6) Soit S >1,

On note D(ﬂ) le domaine limité par (Cg) , [’axe des abscisse et les droites d’équation X =1e

e

a) Soit h(x)= (1 +%)n(a+x)

X

; pour tout x>0

montrengueli'(x) = % —g(x) et en déduire une primitive de g sur (C, ).

b) Déterminer en fonction B /’aire D(3)encm? .
c) Calculer” lim D(p)

P+
Exercice 2 :
On considére les fonctions f et g sur R par : f(x)=xe™ ; g(x)=xe"
(Cy) et (C, )les courbes représentatives de f et g dans un repére orthonormé (O;i; J)

(unité 5 cm)
1) Dresser le tableau de variation de fet de g
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2) Déterminer les positions relatives de (Cf )et (Cg)
3) Tracer (C, et (C,) dans repére (O;i; )
4) On appelle la droite D d’équation X =1. soit A, [’aire du domaine limité par la courbe
(Cf ),Ies deux axes du repere et la droite D et soit A, /’aire du domaine limité par la courbe
(Cg ) Jles deux axes du repere et la droite D.

a) Calculer A, .

b) A I'aide d’une intégration par parties, montrer que A, = “%a + A .
€

c) Déduire A en cm”.

Exercice 3 :

Partie A :

Soit la fonction g définie sur R par : g(x)=x-e 2.
1) Dresser le tableau de variation de g.
2) Montrer que ¢ (X) =0 admet une seule solution @ stk [O;l], justifier que 0,7 <a <0,71.

3) En deduire le signe de g.
Partie B :

Soit f définie sur R par : f(x)=(2x-4)e?+2-x. Et (C, ) sa courbe représentative dans
un repére orthonormé (O;i; )
1) exprimer f'(x) en fonction de g'(%).

A

2) a) montrer que f(a)s4-a——.
o

b) en déduire un‘encadrement de f (a) d’amplitude0,1.
3) a) détermirer,les limites de f en +oo et—oo.
b) montrergue, la'droite y =2 — x est une asymptote a (Cf ) au voisinage de —oo.

4) dresser,leitableau de variation de f.
5) a) déterminer les coordonnées des points d’intersection de (Cf ) et ['axe des abscisses.

b) déterminer les coordonnées de E le point d’intersection de (Cf )et [’axe des ordonnées.
¢) donner [’équation de la tangente T a (Cf )en E.
6) tracer (C, ) et T dans le repére (O;i’; J)
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Partie C :

1) montrer que F(x)=4e?(x—3)+2x —%xz est une primitive de f (x).

2) calculer [’aire du domaine limitée par la courbe(Cf ) , ’axe des abscisse et les droites
d’équationX =0 et Xx=2,

Exercice 4 :

X

On considere la fonction définie surR par : f (x) __°© et on note par C_sa courbe

V1+e™

représentative dans un repére orthonorme (O;T; T) (unité 2 cm).
Partie A :

1) montrer que : f’(x)zlf () . pour tout xe R .
+

e2x !

2) dresser le tableau de variation de f
3) montrer que C admet un point d’inflexion I a déterminer

3

4) montrer que f'(x)< e

5) étudier la variation de g(x)= f (x)— xet montrer que g(x)=0admet une seule solution
a telleque In2<a <1
6) tracer C dans le repére(O;i; j)

Partie B :

1) montrer que f admet une fonction ¥éCiproque f ™ définie sur un intervalle J & Préciser.

J2

2) Déterminer f *(g)et fl[7j

2
3) montrer que,. f‘l(x)=lln( X j

1-—x?

4) tracer (C fl) la,courbe représentative de f *dans le méme repére(O;T; T) :

Exerciceés:

x—1

f(x)=et six=-1. ot onnote par (C, ) sa courbe
f(-1)=0

représentative dans un repére orthonormé (O;i; J)

Soit f définie sur R par :

1) Etudier la continuité de fen -1
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2) Etudier la dérivabilité de fen —1

x-1
ex1 ; pour tout xeR

3) Montrer que : f'(x)= (x+1)2

4) Dresser le tableau de variation de f

5) tracer (C, )dans le repere(O;i’; )
6) Montrer que f admet une fonction réciproque f* définie sur un intervalle J a Préciser.
7) Tracer (Cfl) la courbe représentative de f ‘dans le méme repére(O;T; i) :

8) Calculer le nombre dérivé de f *en1

9) Déterminer [’expression de f _1(X) ; pour tout x e J
Exercice 6 :

Soit f la fonction définie sur |-o0;0[ par : f(x)= N

On désigne par C sa courbe représentative dans un repere orthonormé(O;T; T) (unite
graphique 2 cm)
1) a) Etudier la dérivabilité de f a gaucheen 0 et interpréter graphiquement ce résultat

b) Etudier les variations de f sur ]—oo;O[

2) a) Montrer que f admet une fonction‘réciproque f ™ définie sur un intervalle J que I'on

déterminera
b) tracer (C, )&t (Cf_l)dans le méme repere(O;i; J)
3) a) Montrer,gue pour tout x<[0;1], f*(x)=In(1-x*)
b)Soit ' R(X) =(x—1)In(1-x)+(x+1)In(1+x)—2x ; pour x €[0;1]

c) Montrer que F est une primitive de f ™ sur [0;1]
2

C) vérifier que F(%}: 2 In2+ 2In(1+ ﬁ)—\/?

V2

d) Soit A I'aire de la partie limitée par (Cfl)et les droites y=—In2 , x=0et x= 5
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montrer que A= (8In (1+ \/5) —~ 4\/§)cm2

e) Déduire alors la valeur de I’intégrale J._Olnlel— e*dx
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