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2éme Bac SM

Exercice 1

On considgre la suite (u,) _~définie par : J 1

1) Montrer que : (VnelIN) ; u, e{l;g} ,

2) Montrer que : (vVneIN") ; |u,,—u

n|— n n—1|
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+-3) On considere les suites (a,) _ et (b,) _ définies par: a, =u, etb =uz,,

1
1+a,

a) vérifier que : (VneIN’) ; b, =1+

n
b) Montrer que : (VnelIN) ; a, <b, .
f) Montrer que (a,) _ estcroissante et (b,) _estdécroissante
d) Montrer que les suites (a,) et (b,) . soatadjacentes

unﬂ—\/ﬂs%

4) Montrer que : (VneIN) ;

Uy —\/E‘puis déduire limu,.

N—>+c0

Exercice 2

On considgre la suite (u,)  définie par : u, = (vk €IN)

(k+1)(k+2)

X 30083080350830850 00850850 3508508503 08608508 003508508508 60350850800

1) Calculer la somme S, =u, +Uu/+---+u,

g 2) Montrer que la suite (S, )neIN est convergente et calculer sa limite
s e : 1

- 3) On définit lasuite, (v, )., par: (VnelN);v,=——+5
% ne n+1
@) Montrer que les suites (S,) . et (v,),_, sont adjacentes
%b) En déduirela limites de (v, )

g .
% Exercice 3

n

elN’

X
* Partie A: Etude d'une fonction auxiliaire
- On considere la fonction f définie pour tout x e IRpar : f(x)=x®+4x*+6x-1

X%

“11) Calculer f(0); f(%j; f(1)et lim f(x).

X—>+00

2) Calculer f’(x) pour tout x € IR™ ; puis dresser le tableau de variations de f.

X 0030030083085050380
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3) Prouver que f s'annule une fois et une seule sur [0;+oc[ en un point aet que o e }0;%{

4) Déterminer le signe de f sur [0; [ et sur Jo;+oo| .

Partie B : Détermination d'une valeur approchée de a.
1

X2 +4X+6

O'U

n considere la fonction g définie pour tout x e IR*par : g(x)=

1) Déterminer un encadrement de x*+4x+ 6 pour X€|:0 ﬂet en déduire que :0< g( )s

ol

g (x)|<—

3) On considéere maintenant la suite (u, ) définie par u, =0et pour toutn e IN%; u,#/=g(u,)

2) Montrer que pour tout x e [O;ﬂ ;

a) prouver que pour tout ne IN ;u_ e [O;ﬂ(utiﬁser I’encadrement 0<"g(x) g%) :

b) Prouver que g(«a)=a et déduire que pour5 tout n e IN/,[u

—al< 2|, ~ql
36

n+1

¢) En déduire que la suite (un)est convergente et donner-sa.imite.
e) Justifier que ; u, <a <u, ; puis en déduire, par récurrence, que : (VneIN);

u2n S 24 S u2n+1
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