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             Série n° 20 d’exercices « Les suites Numériques »           2éme Bac SM 

 

Exercice 1 

On considère la suite  
INn n

u


 définie par : 
 

0

1

1

1
1 IN

1
n

n

u                                        

u        n
u







   
 

   

1) Montrer que :  INn   ; 
3

1;
2

nu       
 

 
 

, 

2) Montrer que :  *INn   ; 1 1

1

4
n n n nu u u u     

3) On considère les suites  
INn n

a


et  
INn n

b


définies par : 
2n na u et 

2 1n nb u   

a) vérifier que :  *INn   ;  
1

1
1

n

n

b
a

 


 

b) Montrer que :  INn   ; 
n na b  . 

f) Montrer que  
INn n

a


est croissante et  
INn n

b


est décroissante 

d) Montrer que les suites  
INn n

a


et  
INn n

b


sont adjacentes 

4) Montrer que :  INn   ; 1

1
2 2

4
n nu u    puis déduire lim n

n
u


. 

Exercice 2 

On considère la suite  
INn n

u


définie par : 
  

 
1

IN
1 2

ku    ;    k
k k

  
 

 

1) Calculer la somme 
0 1n nS u u u     

2) Montrer que la suite  
INn n

S


est convergente et calculer sa limite 

3) On définit la suite  
INn n

v


 par :  INn   ; 
1

1
n nv S

n
 


 

a) Montrer que les suites  
INn n

S


et  
INn n

v


sont adjacentes 

b) En déduire la limites de  
INn n

v


. 

Exercice 3 

Partie A: Etude d'une fonction auxiliaire 

On considère la fonction  f définie pour tout IRx par :   3 24 6 1f x x x x      

1) Calculer  0f  ; 
1

2
f
 
 
 

 ;  1f et  lim
x

f x


. 

2) Calculer  f x pour tout IRx   ; puis dresser le tableau de variations de f. 
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3) Prouver que f s'annule une fois et une seule sur  0; en un point  et que 
1

0;
2


 

 
 

 

4) Déterminer le signe de f sur  0;  et sur  ;  . 

Partie B : Détermination d'une valeur approchée de α. 

On considère la fonction g définie pour tout IRx  par :   2

1

4 6
g x

x x


 
 

1) Déterminer un encadrement de 2 4 6x x  pour 
1

0;
2

x
 

 
 

et en déduire que :  0
1

6
g x   

2) Montrer que pour tout 
1

0;
2

x
 

 
 

 ;  
5

36
g x   

3) On considère maintenant la suite  nu définie par 
0 0u  et pour tout INn  ;  1n nu g u   

a) prouver que pour tout INn ;
1

0;
2

nu
 

 
 

(utiliser l’encadrement  0
1

2
g x  ) . 

b) Prouver que  g    et déduire que pour5 tout INn  ; 1

5

36
n nu u      

c) En déduire que la suite  nu est convergente et donner sa limite. 

e) Justifier que ; 
0 1u u   ; puis en déduire, par récurrence, que :  INn  ; 

2 2 1n nu u    

 

http://www.guessmaths.co/
mailto:abdelaliguessouma@gmail.com

