Exercices sur les complexes 2éme Bac SM

P EXERCICE 1

le polynome P définie sur € par : P(z)=2°-[l+m—(m-1)i[z® +[2m+2+(l+ 2m—m2)iJz—2m2 -2
m et est un parametre reel.

1/ a) Montrer que [’équation P(z) =0 admet une solution imaginaire pure ai oU « est un réel que [’on
déterminera.

b) Mettre P ( Z) sous la forme (z— ai)(22 +az+ b) ou a et b sont des nombres complexes que ['on
déterminera.

a)Vérifier que (1+i)° =2i .

“A: b) - Résoudre dans € /’équationP(z)=0.0On notera z, etz, les deux autres solutions.

Determiner m pour que : z, +2, =4—4i g
donnes les points A, B, C du plan complexe (P) muni d’un repére orthonormé direct(O;U;V) , d affixes
respectives ; 2i ;1-3i ;3-i .

On note S la transformation qui transforme Ben Cet Aen A" d’affixe —2.

a) — Calculer ['affixe de l'image M’ par S ,du point M d’ affixe
b) — Déterminer la nature de S et ses éléments caractéristiques .

¥ EXERCICE 2
5 Le plan complexe P est rapporté & un repére orthonormé (O; ﬁ;\?)
désigna par A ; B ;M (M distinct de A et de B) et M’ les points d'affixes respectivesa ;1;z et
. Z —
z-a tel que z =1
4 z-1
1/ On pose a=1+ eize .
y a- Montrer que M et M’ sont confondus si et seulement si z° -2z +1+¢€'*’ =0

A b- Résoudre dans € I'équation : z*—2z+1+€?’ =0
52/ Dans la suite de I'exercice On pose a=2 et Soit & # 2kz ou k est un entier relatif .

n cOS (gj
a- Montrer que pour tout a # 2Kz ou k est un entier relatif ——— =
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1e" 22 _(a)
¢ sin(j
2
COSg
1 2

b- Déduire que z'=e"“équivauta z =—=+=i
sin(aj
2
2

£ . . . . . Z—
973/ a- Determiner et construire I'ensemble A des points M d'affixe z du plan tels que : 71 1
7 —

7—2

b- Déterminer et construire I'ensemble I" des points M d'affixe z du plan tels que : arg(

Soit P le point d'intersection de A et I .On note p I'affixe du point P.
2 a- Construire le point P
- -2 it . ,
b- Vérifier que : p—l =e ® déduire I'affixe p du point P.
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