Bac Blane n°A2 2éme Bac PC-SVT

Exercice 4
PARTIEA:
Ow covsidere la fonction o définie sur 10; 400 par 1g(x) = —x +1+x ux
1. a. Caleuler o' la fonction dérivée de o, puis donver le tablean de variations de o,
b. On déduire que:Vx > 0;9(x) >0 ; puis aue la seule solution de l'équation g(x) =0
est 1.
2. Ov counsideére la fonction h définie sur 10;+oo[ par @ i(x) =1+ 2x nx.
a. Calenler ' la fonction dérivée de I, puis donner le tableau de variations de h.
b. On déduire gque : Vx >0;h(x) >0 .
PARTIE 2.
Flx)= x(A+M x)+2:x ; x#0
£(0)=0 ‘
1. a. Wontrer que f est cowtinne a droite en x, =0 .

. X : L
b. Montrer gue : lim fx) = to0. (ov peut posert =~/x ) ; donver une interprétation
x—0" X

Ow considére |a fonction f définie sur [0;+oo[ par :{

géométridue du résultat obtenu.
¢. Montrer due : lim £(x) = +o.

X—>+00
. X . , . , L
d. Mowtrer que : lim Fx) = +o0 ; dovmer une interprétation géométridue du

X—>+o X

résultat oltenu.

2. a. Caleuler £ la fonction dérivée de £ sur]0; +oof puis Vérifie aue :f'(x) = ih(\/;) \

Jx
b. Own déduit que la fonction f est croissante sur [0;+w[ ; dovmer le tablean de
variations de f.

¢. Donver l'éduation de la +angente (A) o la courbe(C) de £ an point d'abscissex, =1 .

d. Construire la courbe(C) de f et la tangente (A) davs un repére orthonormé(O; i)
unité de mesure 1 cw.

03. a. Wontrer que : £ (x)—x = Z\/;g(x/;)
b. Ow déduit que : la courbe(C ) de £ est an-dessus de la droite (A) |

4. a. WMontrer due la fonction £ admet une fonction réciprogue £ définie sur lintervalle
J gqu’on détermine.

b. Vérifier que : £ (1) =1puis montrer que la fonctionf ‘est dérivable en 1 puis

calenler (£ )’ (1)

¢. Construire (. )la courbe de la fonction réciprodue £ “davis le méme repere(O;0 )
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5. a. \Vérifie 401@:(%\/)(7) =Jx pour x >0.

er +1

b. On utilise une intégration par parties, montré que : JTX!VIX ax =

¢. Calenler ew cm? laire de la partie du plan limitée par la conrbe(C.) et 'axe des

abscisses et les droites d'équationsx =1etx =e.
PARTIE 2 :

_A
573 .
Aq = 7[(%) ; (VM € IN)
a. Wontrer que : (Ve IN); 0 <4 <A.
b. WMontrer gue la suite (4 ) est croissante.

¢. Ov déduit due(y,) est une suite convergewte.
d. Détermiver la limite de la suite(y,).

(. Ovi considere la suite(y,) défivie par

Exercice 2

1. Résoudre davs I'ensemble C I'édquation : 2 — 4z +20=0.

2. Résoundre 'équation différentielle suivante (£):1y"-4y'+20y =0 .

2. Détermiver la fonctiong(x) solution de l'égquation (€) tel que : 9(0) =1et g(%) ="
4. Le plan complexe (P) étant rapporté au repére orthonormé(0;4;v ); on considére les
points A et B d'affixes respectivement a =5+2/ etb =-2 +5;.

Ow covsidere la rotation R de cewtre le point Q d'affixe @ = -2 + 2/ et dangle % \

a. Btablir gue 'écriture complexe de la rotation R estz'=iz + 4/,
b. Vérifier que : c = -2 +0ai et d =1+ 2/ les affixes des points C et D +tel que .
R(A)=CetR(B)=D.
¢. Mowtrer aque : (AP) L (BC) et AP =BC.
5. Soit W un point du plan complexe (P) d'affixe z =x +vyi avec x e TRety € TR.
Ow considere le cercle (C) de centre A d'affixe 24 =5+ 2iet de rayon 2.
a. Wowtrer que :M(z) e (C) & x*+y* —10x —4y +25=0
b. Soit le point W' le point du plan complexe (P) d'affixe 2" = x"+y'iavecx' € TR et
y' € IR l'image de W par la rotation R,
On utilise deux méthodes différentes montrer qu'on a e’ —¢| =2 .
. Solt le poivt F limane du point B par I'homothétie  de centre A et de rapportk =2,
a. WMontrer dque : 'affixe du point F estf =-A+ D/ .
b. Sans faire des calculs dowver les caractéristiques du cercle (') 'image du cercle
(') de centre B et de rayons. = 4.
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Exercice 3

Ow considére un dé avec G faces dont quatre faces portent le numéro 2. et deux faces
portent le uuméro 3 ; un sac contient cing pieces de monnaie dont deux piéces de wmowvaie
de 5 DH et deux pieces de mowvaie de 2 DH et une piéce de wmonnaie de 1 DH.
1ére expérience : Ov lance le dé une fois.
e Si on oltient le vuméro 2 on tire successivement et sans remise deux pieces de monnaie
de l'urve.
e Si on obtient le vuméro 3 on tire simultanément trois piéces de wmonaie de 'urne.
1. Caleuler les probabilités des événements suivants :

A « le dé dovne le vuméro 2 »

B « la somime des pieces de monaie tirées est @ DH »

C « la somme des piéces de mownaie tirées est 5 DH »
2eme expérience .
e On tire une piece de monnaie 'une aprés 'antre et saus remise et on s'arréte de firer
les piéces de monnaie lorsque la somime des piéces de monnaie tirées est an woins 5 DH.
e Ov considere la variable aléatoire X définie par « le nombre des piéces de movvaie
tirées lorsgqu’ on s'arréte ».
1. Donner 'ensemble X(QQ) (ensemble des valeurs de X).

2. Wowntrer gque : p(X = 2)=i etp(X = %)zi\
10 10

2, Déterminer la loi de probabilité de la variable aléatoire X.

4. Ow déduit que l'espérance mathématidue de la variable aléatoire X @51'5()():1—2\

5. caleuler V(X ) la variance de la variable aléatoire X. on déduit o(X) 'écart-type de X.
Exercice 4

L'espace (E ) étant rapporté au repére orthonormé (O;1; J 1k o considére
e Le plaw (P) définie par l'équation cartésienne suivante :2x +y—z+G@ =0 .
o Les deux points A(0;2,2) et B(1, 2, —1).
1. Donner une représentation paramétrigue de la droite (D) passant par A et
orthogonale a (P) .
2. Détermiver les coordonnées du point H lintersection de (D) et (P) .
3. Calenler la distance du point A au plan (P) .
4., Soit (S) l'ensemble des points M(x;y;z)de 'espace (£ ) qui Vérifie I'équation suivante :
X tyPtz” — 4y — 4z —1=0.
WMontrer due(S)est une sphere ; on précise son raqon R et les coordonvées de son cewtre Q
5. a. Montrer dque le plan (P) coupe la sphere (S) suivant un cercle (C) .
b. Downer R le rayon de (C) .
¢. Déterminer les coordonnées du point T le centre de (C) .
@. Soient u(4;1;,0)etv(2;1;,—1) deux vecteurs de l'espace (E) .
a. Calenler : u v A ; est ce due u et v son colinéaires .
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b. Détermiver une équation cartésienve du plan (Q) passant par B orienté par n et v
on utilise deux méthodes completement différentes.

¢. Montrer gue les plans (P) et (Q) sont séeants suivant une droite(A) .

d. Détermiver un vecteur directenr de la droite(A) .

e. Downer une représentation paramétrigue de la droite(A) .
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