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Série n°2 « exercices fonctions définies par intégrale » 2éme Bac S.M

Exercice 1

OS2 50K XK 50X 50K XK XX >

 Soit F une fonction définie par: F (x)= [ () gt
. Soit Fune fonction définie par (x) jo o

1) Montrer que F est définie, continue et dérivable sur IR .
~2) Calculer F'(x) pour tout xe IR.

« 3) Etudier le signe de F.
% 4) Montrer que F est paire

Exercice 2

IR

2X 2
- On considere la fonction g définie par : g(x) :IX e " dt
E 1) Justifier que g est bien definie sur IR et montrer que g est'impaire:
¢ 2) Montrer que g est dérivable ; puis calculer g'(x) pourteut xe'IR.
3) a) Montrer que pour tout réel x>1:ona: xe ™\ g(x)< xe ™
b) En déduire lim g(x)

c) Dresser le tableau de variation de g ; on précisera la valeur g (O)

Exercice 3

et
On considére la fonction f définie'par ; f(x) -[x Tdt .
f(0)=In2
1) Montrer que la fonction festpaire

2) a) Montrer que flest.dérivable sur |0;+oo[ et que : f'(x)= © (1—e3x2)pourtout

X
X € ]0; 0]
b) Déduire les variations de f sur ]0;+oo[.

3) a). Montrer que pour tout xe IR ; e* > x+1.
b).Déduire que : (Vt>1); %—ts%etz s%

c) Montrer que : (Vx>0); InZ—gxzs f(x)<In2

d) Montrer que f est continue et dérivable en 0.
-X _ Aa—2X
4) a) Montrer que : (Vx>1) ; 0< f(x)g%
b) Déduire lim f(x)

X—>+00
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3 Exercice 4
< X .
5 : f(x)=| In(e'-1)dt si x>0
* Soit la fonction f définie sur [0;+00 [ par: (x) jx ( )
f(0)=0
%
1) Montrer que f est continue et dérivable sur IR’ .
~ @) Etudier les variations de la fonction g définie sur ]0;+oc[ par : g(x)=In(e'-1) .
<
~ b) Déduire que : (¥x € ]0;+00[); xIn(e*-1) < f (x) < xlIn(e* -1)
. ¢) Montrer que f est continue a droite en 0 ; puis étudier la dérivabilité de f.a droite en 0.
~d)Calculer lim f(x) ; pues étudier la branche infinie de la courbe de f. ¥
& X—>+00 &
©3) a) Montrer que : (Vxe]0;+o0[); f'(x)=In(e* +e™ —e* -1) %
< <
) b) Etudier les variations de la fonction u définie sur [0; +00 [par : s
3 u(x)=e>+e” -e*-2. %
< 6 5 <
5 c) Déduire qu'il existe un réel o dans }Ing;lnz{tel que : Ufer)=0et f'(a)=0. 5
< <
< <
) d) Etudier les variations de f et vérifier que : f (a) < 0" puis déduire qu'il existe un réel s
3 B itelque: a<p<In2et f(B)=0. %
XX . . ., 2x ¢ Xx
“4) Etudier le signe de I'intégrale I In(e' —1)dt ; pour tout x € ]0;+o[ . &
X X XX
X XX
g Exercice 5 g
- Exercice 09
" parti 3
% artie | %
X X
% %
: : e f(x)= si x=0
g Soit f la fonction définie sur IR par : () e’ — X
% f(0)=1 %
g 1) Montrer que f est«Continue en 0. g
EZ) a) Montrer ques.(vx e IR) ; 1+(x-1)e*>0. %
% b) Calculer.f!(x) pour tout x e IR"; puis étudier les variations de f. §
g artie 11 g
%%p— XX
X XX
X 2x  t ) XX
X o o F(x)=| ——dt  si x=0 %
g Soit F la fonction définie sur IR par : x @ — g
: F(0)=0 :
5 2X° X %
-1 @) Montrer que pour tout x e R": — 1S F(x)<= . %
e — e —
g b) Montrer que F est continue en 0. E
§ c) Montrer que F est dérivable en 0 et que : F'(0)=1. %
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2) a) Montrer que F est dérivable sur IR"et que pour tout xe IR*ona: F'(x)==—f(x)

b) Dresser le tableau de variations de F.

Exercice 6
f,(x) = t"edt

On considere la fonction f, définie sur IR* par : (vneIN") ; 1
fo(X)= IO e dt

1) a) Montrer que pour tout ne IN; f_est décroissante suriR".

<RG0 XK XK 20 50X 3K 30 50X XK 0K 50X 50K 3K 30 50K XK 0K <

b) Montrer que:(VneIN) ; fn(O)zi1 ;puis déduire que pour tout x e IR’ ; lim'f (x)=
n-+ X=>+o0

2) @) Montrer que : (VneIN');(vxe IR}) ; fml(x):nTJrl fn(x)—e)_(

b) Calculer f,(x) en fonction de x ; puis déduire f,(x) et_f,(x)pour tout x € IR; .

<2
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