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¥ Série n°17 «Etude de fonction et Suite» 2éme Bac Sc.Maths :
3 Année scolaire 2020/2021 :
3 3
S~ EXERCICE 1 K
< <
~ Soit la fonction f, définie sur [0;+oc[ par : f,(x)=Xx" +Arctan(§j ; Avec ne IN® %
: ” ;
- 1) Montrer que : (3la, € R*) /( f,(a,)=1) etque :0<a, <1. 2
* . - ‘
: 2) @) Montrer que : (VneIN") (vxe[0;); f,,,(x) < f,(X) ;
©b) Etudier la monotonie de la suite (an) _- 1 que peut-on conclure ? ¥
< 4 <
+3) Montrer que : I|m a, =1 (vous pouvez utiliser I'absurde ) et que nILern( (an) ):1. %
<
- EXERCICE 2 :
: . * : Afini . g _ n__n1
- Soient (a€]oi1fet neIN"\{1})et la fonction f,définie sur[0;1]par: f (x)=2x"-x"*-a ;
< . 1 <
- 1) Montrer que : (VneIN"\{1}); (3!x, €]0;1[)/ f, (x,)=Oet que : > <X ’
< <
E 2) Montrer que :(Vn elIN \{1}) ; f..1(X,) < 0. Puis déduire la monotonie de la suite (x, ), _, E
- 3) Montrer que la suite (x, ) _,est convergente et que lim x, =Zlet lim ( X,) =a
& N—-+o0 n—-oo 53
><>< _n X n ><><
~4) Montrer que : (Vn>2)0; 0<2 Va_ (%) pyis geduire : )
,Q/g na N—+o0 \/_ ><><
" EXERCICE 3 )
gSment les suites (u,) .et(v,) . définies par : et - 5
u . \Y U =—
g N /nelN N /neIN p n il = 2Vn +n-1 (Vn S IN) g
XX XX
XX 8 XX
g 1) a) Montrer que : (Vn > 3); U, < 5 —u, en déduire que la suite (u,) - €St convergente : g
XX XX
X . .0 .Uy %
g b) Calculer les deux limites : nI|m u, etnllm . g
3% N o . L
gZ) Montrer que : (VnelIN); v, >n ; En puis déduire la limite suivante : lim v, g
- . - 0, K (n-2)° X
%3) Soient les suites(S,) et (t,)  définiespar:(VnelIN);S, = ;?et t,=S, +— §
% a) Montrer que les deux suites (S,) et (t,) _ sontadjacentes. %
v, —1
% b) Montrer que : (VnelN); S, = “+21n %
%4) Soit la suite (W,) _ définie par : (vnelIN) ;W =v, +n %
- Montrer que(W,) _ estune suite géométrique ; puis exprimer W, et v, en fonction de n; %
g _ 5k n+2, . ., : : : g
ES) Montrer que : (Vne IN);Z? =2- PR puis determiner lim S, et lim t, S
: :
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EXERCICE 4

2n+1 (_ )k 2n (_1)k
Soient les suites (u,) et (v,) . définiespar:(vnelN);u => ~——etv,=> ——

neiN ~ 2k +1 " &2k +1
F A ; n(_l)k 2k+1
On considere la fonction F, définie sur [0;+oo| par : Fn(x):zmx *
k=0 €K +

1) Montrer que les suites (u,) _ et (v,) _ sontadjacentes ; Que peut-on conclure ?

1 B (_1)n+1 X2n+2
1+x° 1+x°
- 3) Déduire que : (Vxe[0;+9[) 5 Fyppy(X) < Arctan(x) < F,, (X)
- 4) Déterminer la limite commune des suites (u,) _ et (v,)

2) Montrer que : (Vx e [0;+[) ; F/(X)=

KKK K 0K 0K 0K 0K 0K 0K 0K 0K 50K 0K 0K 0K 0K 0K >
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