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Exercice 1  

Partie I  

 Considérons la fonction définie par : 
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 fC sa courbe dans un repère orthonormé ; ; 2O i j  i j cm  . 

1) Montrer que l'ensemble de définition de f est    ; 1 0;fD      . 

2) Montrer que f est continue sur
fD . 

3) Etudier la dérivabilité de f à droite en0  et à gauche  en 1 et interpréter graphiquement 

les résultats obtenus. 

4) Etudier les variations de f ; puis dresser son tableau de variations 

5) Calculer les limites de f aux bornes de D ; et interpréter graphiquement les résultats    

     obtenus. 

6) Considérons h la restriction de la fonction f à  ; 1   

     a- Montrer que la fonction h réalise une bijection de  ; 1  vers un intervalle K à    

         déterminer. 

     b-Montrer que 1h la fonction réciproque de h  est dérivable en 
6


et calculer 1
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       (Sans chercher à expliciter   1h x  ) 

     c- Déterminer   1h x  pour tout x K . 

7. Tracer  fC  et  1h
C  dans le même repère ; ; 2O i j  i j cm  . 

Partie Il  

Considérons g la restriction de la fonction 1; . 

Considérons la suite  nw  définie par : 
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1) Montrer que :  INn   ; 1 2nw  . 

2) Montrer que :   ! 1;2  /  g   . 

3) a- Montrer que :   1;2x   ;  
1

4
g x    

    b- Montrer que  INn   ; 1

1

4
n nw w     ; puis déduire que lim n

n
w 


 . 

Exercice 2 

Soient f et g deux fonctions dérivables sur un intervalle I contré en 0  tels que : 

   0 0 0f g   et la fonction gne s'annule pas sur  \ 0I . 

 

http://www.guessmaths.co/
mailto:abdelaliguessouma@gmail.com


 

www.guessmaths.co        E-mail : abdelaliguessouma@gmail.com            whatsapp :   0604488896 

1) Montrer que :   \ 0x I    0g x  . 

2) Montrer que :   \ 0x I   ;     0; ;0c x ou c x    \
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3) Application : 

Calculer les deux limites suivantes :   ● 
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Exercice 3 

On considère la fonction f définie sur IR  par:   Arctan 2f x x   

1) a) Etudier les variations de f sur  2;    

    b) Montrer que :   1;2x   ;  
1

8 3
f x    

    c) Montrer que :  IRx    ;  Arctan x x  

    d) Déduire que :   ! 1;2  /  f   . 

2) Soit  nu la suite définie par : 
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    a) Montrer que :  INn   ; 2nu    

    b) Montrer que  nu est décroissante.  

    c) Montrer que :  INn   ; 1

1

8 3
n nu u      

    d) Déduire que  nu est convergente et calculer sa limite. 
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