EXERCICES-

« GENERALITES SUR LES FONCTIONS » 1 Bac SM

| Exercice 1

: . . e X sinx
: On considere la fonction f définie sur IR par: f (x)=—— 1
X+

j 1) Etudier la parité de f .

j 2) Montrer que f est bornée par —% et %

' Exercice 2

! On considére la fonction f définie par: f (x)=x -1-+/2x -3
*1) Déterminer D, le domaine de définition de f .
2) Montrer que f(2)est la valeur minimal de f .

3)M0ntrerque: VX e 2;2 : f(X)S%

: Exercice 3

i On considere les fonctions f et g définies sur | =[2,+oo[ par *f(x) = 4X2 _f etg(x) =vx+2
X+

’1) a) Montrer que f est minorée par 0 et majorée par 1.
b) 1 est-il un maximum ? 0 est - il un miniMum=?
¥ 2) Soient a,b deux réels distincts de | .

(2a+1)(2-h)+(2b+I)(2-2)
(a2+1)(b2 +1)

:3) On considére la fonction h définie stk I =[2,+o0[ par: h(x) =

et déduire que f est décroissante sur |

4x +2 -3

X +3

Montrer que : T(a‘b) =

 Vérifier que h =f g 4et déduire le sens de variation de h .
i Exercice 4
j 1) Montref‘que pourtout réel x ona: 2E (x )<E (2x )<1+2E (x)

2) Montrer que pourtout réel x ona: E ( (

I 3) Montref que : (vxeR)(VneN): E[

! . 0 (| 2K
*4) Montrer par récurrence que (Vn eIN ) Y 3
k=0

» Exercice 5

] . . . X x
: On considere la fonction f définie sur IR par: f (x)=——— avec aeR”
X“+a

1) Montrer que f est impaire
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‘:1‘,1:
2) Soient x,y deux réels distincts de IR .Montrer que T(X V) =73 8.2 xyz -
Y (x?+al)(y? +a?)

3) Etudier le sens de variation def sur [0,a] et [a,+o]
4) En déduire que f est bornee.

Exercice 6
On considere les fonctions f et g définies par : f (x)=%x2 —%x et g(x)=+/x -2

Soient (C ) et (C ) les courbes représentatives respectivementde f et g dans un repere orthonormé
©.i.,])
1) Dresser les tableaux de variations de f et g
2) a) Vérifier que (C) et (C ") passent par les points A(2,0) , B(3,1)
b) Représenter (C ) et(C ') puis résoudre graphiquement I'inéquation f (x )< g(x)
3) On considére la fonction h définie par :h =f og
a) Déterminer le domaine de définition de h et calculer h(x)
b) Etudier les variations de h sur [2,3] et [3,+o]

Exercice 7

X =E(x)
Y

On considere la fonction f définie sur ]0,+oo| par#f (X)=

1) Montrer que pour tout x de ]0,+oc[ on a:_fi(x) <

2
W

2) En déduire que f est majorée .

Exercice 8

f(x)=x +3-2Jx +1

On considére la fonction f définie sur ]—1, +oo[ par :
1) Montrer que f est croissante sur [0;+od] .

2) En déduire que (‘v’aZl) : \/a+1—\/5§%.
Exercice 9

On considére Iésfonctions f et g définies par : f(X)=x*+2x et g(x)= 1
X +

leS‘eourbes représentatives respectivement de f et g dans un repere orthonormé (O,T,T)
1) Dresser les tableaux de variations de f et g .
2) Déterminer l'intersection de C, et C g
3) Construire C et C  dans le méme repére (O i) .
4) Résoudre graphiquement I'inéquation f (x ).g(x) <0
5) a) Montrer que le domaine de définition de h=geo f est D = |00, —1] L |1, +o0[
b) Déterminer graphiquement f (]—1,+o0[)
¢) Etudier les variations de h=go f
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X

. 1
1) Etudier les variations de f sur E’ et sur

2 En déduire que : V(a,b)e]0,+oo[2 ra+b=1= 1+1 1+1 >
a

Exercice 11

Résoudre graphiquement /’éguation(E): X € R ; J1-x? =x*—-4x%+1
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