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g@ﬁm Série n° 22 d'exercices sur la logique et raisonnement 1ére Bac SM

Exercice 1:

2
1. Montrer que :Va>0 ; Vb>0: 2 23a b
a+b 4

a’ b? ¢? _a+b+c
+ >

2. En déduireque : Va>0 ; Vvb>0; Vc>0: + >
a+b b+c c+a 2

3.Soient a;;a,; ...;a; b; b,; ... ;b des nombres réels strictement positifs tels que :

n

zai :lebl

i=1

n a.2 Zai
Montrer que : i — =l
| ,Z_ll a, +Db, 2

Exercice 2:
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1) Montrer que : VnelIN" : v¥n’+1¢IN

XX > 1
- 2) Montrer que : Vxe IR:VX +1+=(x+1)%0
& 2
~3) résoudre dans IR : \[[x—1>x-5
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3 %
<. 4) Déterminer la négation et la valeurde vérité de la proposition suivante : <
%(VXG"?)(V)/ER)Z X* +y>+xy—3=0 %
. 5) Montrer que (Vxe[-2;2]): x+h—x* < 22 )
XX XX
- 6) Montrer que : (vae RY)(vbé R"):a+b=0=a=b=0. %
%7) Montrer que : (Ya&R")(vbe R*)(Vce R*):a+b+c=0=a=bh=c=0 %
. 8) Montrer que +.yx=>0;vy >1vz > 2: )
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§

XX
CAX Yy~ Tz -2 :¥<:>x:1ety:2 etz=3

XX
§9) Soient a&lR ;belR etce R
1 [vxe R: ax’ +bx+c=0]<a=b=c=0.

<
o
>
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10) Montrer que V(x;y)e IR*: x+y =0 <:>(\/x2+1+x)(\/y2+1+ y)zl

11) Montrer que : ¥x>0 ; Yy>0 ; [x+%)(y+§jz4.
12) Montrer que : V(x;y)e IR?: (|x|< Let |y|< 1)=|x+y|<[L+xy]
13) Soient a€ IR et be IR

Montrer que : (Ve >0;Ja—b|<s=a=b)
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<>
~~14) Montrer que : J2 2 Q en déduire que J2+/32Q

Exercice 3:

Soient a ; b et ¢ des nombres réels tels que : (Vx e IR);‘ax2 +bx+cl<1

OS2 XK >

1) Montrer que : |c|<1

~ 2) Montrer que: -1<a+b+c<1
~3) En déduire que : a* +b*+c*<5
<D

- Exercice 4:
<

 Montrer par récurrence que :

1) VnelIN ; P+28+- 40 = (14 243+ +n)’
<

©2) vnelIN ; 1+3+..+(2n+1)=(n+1)’

<

©3) VnelN’ ;ls
s n!

o (avec n!=1x2x... xn)

© Exercice 5

<
<

~ 1) montrer que : (Vxe IR) ; x(l—x)si

<

. 2) soient a, b et ¢ trois réels de I'intervalle [0]

X 1 L 1
Mont ca(l-b)<= b(l-c)<% l—a)<—

- Montrer que a(1-b) 4ou (1-c) 4ouc( a) 1

§3) Soit neIN” et soient a;a,; ... ;a, desiéelSde I'intervalle [0:1]
~Onpose: A =axa,x .. xa,et B, =(1¥a)x(1-a,)x .. x(1-a,).

X 1
- Montrer que : A, <_-ou B SE'
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