Exercice 1 Derivabilite et Etude de fonction »

Exercice 1
. 1s . L X
On considere la fonction f définie par : [ (x) =——
Jx*+1
Et soit (C f) sa courbe représentative dans un repere orthonormé (0;;; }) .

Déterminer (D, ) le domaine de définition de la fonction f.
Verifier que f est impaire.
a) Calculer lim f(x) -

b) Déterminer la branche infinie de (C P )au voisinage de +o.

2
) , x“+3
4- a) Montrer que . (VxeD_,.) f (x)zﬁ
3V(x2+1)
b) Dresser le tableau de variation de f.
5- Construire (C f) dans le repeére orthonormé (O;f;;') .
(on admet que (C f) n’admet pas de point d’inflexion.surl ’intervalle[o;+oo[
6- Soit g la restriction de f sur l’intervalle [O; +oo[ )

a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur un intervalle I a déterminer .
b) Construire dans le méme repére la.courbe de la fonction g~ '

2
¢) Résoudre dans [0;+oo[l’équati0n g X |=x

2

Correction Exercice 1

X
f(x)=—7F7—
Ix*+1
I- Ona: Df:{xelR/xz—i-1>0} Or (VxeIR) X +1>0
2- Ona:

Donc : Df =R

(xelR) = (-xeIR) Donc [ est une fonction impaire.

f(=x)=f(x)
D Yim £ (x) = lim ——

3-

X—>+00

x—+40 3 xz +1

3
- lim 3—— = lim |—>

X400 X2+1 x—>+oo§j1+ 1
2
X

b) Ona: limf(y)=+o Calculons S ().

x40 x

= 400

X

3/ 2
lim f(X): lim VX +1 1

= lim ——=0
xX—>+00 X xX—>+00 X X—>+00 3/x2 + 1
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(et 3(eent R
Done: (vreir) f'(x)=—2t3)

W)

b) (vxeIR) [f'(x)>0 et f estimpaire ; dressons letableau de variation de f sur

Uintervalle [0;+o0[ -

Tableau de variation de f sur I'intervalle [0;+oq| -
X 0

S(x)

S(x)
0

10

6- a) f est continue strictement croissante sur [O;+oo[ donc sa restriction g [’est aussi et par

conséquent elle admet une fonction réciproque définie sur [’intervalle
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b) Construction de la courbe de g voir graphique ci-dessus .

¢) Soit xelR"
2 2

1 _ X
xestsolutzondegl 3% =0<:>37=g(x)
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©x=0 ou x=1 S={0;1}
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