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Série n° 18 d’exercices «Notions de logique » 1 BAC S.EX

Exercice 1

Donner la valeur de vérité des propositions suivantes:
P): 3xelIN/x*=25

P): (Vxe R);(3ye IR)/x<y
R): (3xe R);(Vye R)/x<y
P,): (3xe R)/x*-3x+2>0

Exercice 2

Nier puis donner la valeur de vérité de chacune des propositionsisuivantes :

): Wx e[0;+o0[;v/x < x
):Ixe R;Vye R:x+y>0
):Vxe R:x*—x-220
):Vxe R:x<0 ou x>0
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g (Raisonnement par disjonction des cas)

1) Résoudre dans IR I'équatioh suivante : x> - [x—2|+5=0

§ 2) Résoudre dans IR I'inéquation’suivante: |[2x—1|+|2x+1|>4
~3) Montrer que le nombre A=n(n”+5) est pait pour tout n de IN.
E Exercice 4 (Raisonnement par deduction)

g Montrer que.:

1) (‘v’X>1);(‘v’y>1):%:y£j/1:>x:y

“2pacs0=(Ixe R)/ax® +bx+c=0
(v(x;y)e IRZ):1+xy:x+y:>(x=1 ou y=1)
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Exercice 5 (Raisonnement par I'absurde)
Montrer que: Vx €[0;1]: v/x > x

2 Montrer que: Vxe IR™ W1+X £1+§
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Exercice 6 (Raisonnement par récurrence)

Montrer que: (VnelIN): 2">n+1
Montrer que: (VnelIN): 4" >n?:

X IO IO IO DK IO IO XK IO I

¢ Montrer que: 5 divise le nombre 6" —1 pour toutne IN .
“ Montrer que: (VnelN*) ; 2+4+6+--+2n=n(n+1)

Exercice 7 (Raisonnement par contre-exemple)

1) Donner la valeur de vérité de la proposition suivante:
« Tous les nombres premiers sont impairs »
2) Montrer que les propositions suivantes sont fausses:

(R):(Vxe IR);x*>0
(R,):(VYmeIN);m?est impair
(R,):(¥YneIN);n®+n-+1est premier

Exercice 8
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1) Résoudre dans IR I'inéquation : ‘xz —4x‘— x> >0
2) Montrer que : 3x* +X=3y’ +y=>X=Y
~3) Montrer que : (VneIN);cos(nz)=(-1)

XX
~4) Montrer que (V(xy) e IR?):[x+ y< 2YX°kr y2 + xy

§5) Soient x ; y ; zettdes réels tels que ¥ X+ +z >t
t t t
Montrer que : X>— 0oU y>—0W.Z>—
3 3 3

Exercice 9 (Raisonnement/par contrapose)

2) Soitx e IR ;«montrerque : x> +x—2<0=>x<1
3) Montrer quey;

a) x# Y =>(x+1)(y-1)=(x-1)(y+1)
b) (v(x;y)e IRZ):x;ty:>(x3+x)¢(y3+y)
X 2 y

€)(xy=letx=
At y):>x2+x+1 vy +y+1
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ontrer que . ne an-est palr = n est palr
1) Mont vn &IN);n%est t X
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