Examen Normalisé n° 36 2éme Bac PC

EXERCICE 1 :

Le plan complexe muni d'un repére orthonormé direct
On considere les points A, B et C d'affixes respectives : z,=1-i ; zB:\/g—i ef zC:2+\/§+ [
1- Ecrire les nombres complexes z, et z,sous formes trigonomeétriques.

2- a- Montrer que : z, xzcz(1+\/§)zB
P . T ... T
- En déduire que : z= (\/§+ \/g)(COSE+ISIh E)
n V6142

c- Montrer alors que cos— = ———
12 4

3- a- Déterminer I'ensemble des points M d'affixe z tel que : |z+i-1=3

Z+i-1

z+i—\/§:

b- Déterminer I'ensemble des points M d'affixe z =z, tel que : 1

EXERCICE 2 :

2
Soit f Ia fonction définie sur i;+oo[ par: f(x)=2> +3>;—1
1) Montrez que pour tout x de Ji;+eo] - f(x)= NIl :

x_
2
2) Calculez J‘2X+—3X_]dx
4 x-1

3) En utilisant une intégration par parties calculer l'intégrale: I:Lexlnx ax .

EXERCICE 3 :

1. On considére la suite (u,) définie par :

a) Montrer que : (VnelN ) ; 3<u <8.
b) Montrer que la suite (Un)es’r croissante ; puis déduire qu’elle est convergente.
2. On considére la suite (v,,)définie par: v, =u, -8 pour tout n delIN.
a. Montrer que : la suite (vn)es’r géomeétrique on détermine sa raison g .

b. Montrer que : u, = 8—2—5n pour fout n delIN.

c. Calculer: limu, .

N—>+o0

d. Déterminer la plus petite valeur de I'entier naturel n qui vérifie : u, —8>-107".
e. Calculer en fonction de n la somme suivante :S =v,+V,+V, +....+V, .
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f la fonction définie sur IR par : f(x) = In(1+2ex) et on désigne par (C) sa courbe
représentative dans un repére orthonormé.

Partie |

1) Etudier les variations de f sur IR.

Montrer que la droite (D) d’équation y =x+In2 est une asymptote a (C) au voisinage

y: 3) Etudier la position relative de (C) et de la droite (D).
% 4) Tracer (D) ; (C) et la tangente (T) & (C) au point d’abscisse 0.

¥z Partie

considére la suite (U, ) définie par: U, =0 et U, =f(U )pour toutneIN
1) Montrer que pour tout neIN ; U, -U >In2.

Montrer que (U,) n'est pas convergente.

On pose : V., =1+e" pour tout nelN.

y a) Montrer que (vn)es’r une suite géométrique de raison 2.

) déduire I'expression de U en fonction de n.
c) Calculer IimU, .

N—+w

¥ Partie Il
%5 1) Montrer que f admet une fonction réciproque f' définie surlR*.

¥:2) Déterminer 'expression de f'(x)pour toutx eIR".
¥: 3) Tracer la courbe (C,.) de ! dansle méme repére que (C).

Soit A l'aire, de larégion de plan limitée par (Cf,,) I'axe des abscisses et les droits

5 d'équations respectives x =2In3 et x =3In3.

¥ Montrer que : In3.IN4<A<In3.In13
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