Devoir surveillé N2 2BAC - PC

*Exercice 1 : (13,5pts)

On considéere la fonction numérique f définie par: f(x)=x /Ll
X_

et soit (C,) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O, i, J ).

1) a- Vérifier que le domaine de définition de la fonction f est ]—oo,0] U ]1,+oo]
b- Calculer : lim f(x) , lim f(x)
c- Calculer Iin1] f(x) et interpréter géométriquement le résultat.

2) Etudier la dérivabilité de f & gauche en 0 et interpréter géométriquementrle

résultat.

3) a- Démontrer que : (Vxe]-o0,0[ UL +oo[) f'(x)= 2x(2(x—'3i))3
X(X —

b- Donner le tableau de variation de la fonction _f
X

4) a- Montrer que (VX € ]-o,0[ U1, +oo[) s (X)) = Lx=1

—+1
x—1

b- En déduire que la droite (A) d’équation Yy = x+% est asymptote a la

courbe (C, ) au voisinage de +oo” et —oo.
5) Construire la courbe (C;)

Exercice 2 : (6,5pts)

On considere{ la suitespumerique (u ) définie par:
Uy =15 eN):  u,, =43y,
1pt 1) Montrer que.: (Vn € IN) : 0<u,<3
g 1pt 2) a- Montrer que la suite (u,) est croissante.
# 0,5pt b= En déduire que la suite (u,) est convergente .
3 2

1pt 3) a- Montrer que (Vn e N ) X ﬁ < 3
+ u,

2
1pt b- En déduire que : (Vn €N ) :3-U., < 5(3 - Un)
1pt 4) a- Montrer par récurrence que : (Vn e IN ) :3-U, <
1pt b- En déduire limu, .

n—+o0
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