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Exercice 1 :

Partie A :

1) Soit f la fonction définie sur R par : f(x)=1+(1-x)e"
Et (Cf ) sa courbe représentative dans un repére orthonorme (O;T; T)

X

a) Montrer que pour tout xeR ; f'(x)=—xe
b) Dresser le tableau de variation de f.
c) Montrer que (Cf ) admet une branche parabolique de diréctions, axe des ordonnées au

voisinage de +o.
d) Montre que D :y =1 est une asymptote a (Cf )au voisinage de —eo .
e) Montrer que f (x) =0admet une seule solutiona e [1;2].
2) a) Soit g la restriction de f sur[0;+oo[, montrer que g admetwine fonction réciproque g

définie sur un intervalle J que [’on déterminera; et préciser son sens de variation.
b) Tracer (C, ) et (Cg_l) dans le méme repere(Q; 1)
3) a) calculer beexdx ; puis comparefg: J': F(x)dx etJ‘2 f(x)dx .

b) calculer [’aire du domaine délimité parjla COUI’be(Cf ) [’axe des abscisses, |’axe des
ordonnées et la droite x =2

Partie B :
1) Soit h la fonction définie sur RY par : h(x)= eXSi(rl
a) Montrer queipountout x € [O;+oo[ : h’(x) - (5f (X;Z
e +1

b) Dresser leitableau de variation de h.
c) Trager (C, ) on précisera la demi tangente a(C, ) a 'origine.

Exercice 2 :
1
Soit f la fonction définie sur ]0;+oo[ par : f (x)=e?"
Et (Cf ) sa courbe représentative dans un repére orthonorme (O;T; T)
Partie A :

Etude de f
1) a) Calculer lim f(x) et lim f(x)
x—0* X—>+00
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b) dresser le tableau de variation de f
2) Tracer (C, ) dans le repere (O;i’;])

3) a) Etudier le signe de la fonction g définie sur ]0;+o0[ par: g(x)=e

X

-x-1

Puis déduire que : (Vte]0;+oo[) el >t+1

b) Déduire que pour x>0 ; f(x)21+2i
X

Soit k >1, on note A(k) ['aire de la partie du plan déterminée par (Cf ) , Soprasymptote

horizontale et les droites d’équations X =1 et Xx=Kk (['unité graphique 2 cm )

a) Exprimer A(k)sous forme intégrale

b) Démontrer que pour tout k >1ona: A(k)>2Ink

¢) L’aire A(k)admet-elle une limite finie lorsque k tend"vert e
Partie B :
Soit g(x)=f(x)—x
1) Etudier g sur |0;+oo

2) a) Montrer que f (x)=x admet ung solition unique o >0
b) Montrer que > <a< 3
4 2

Exercice 3 :

Partie A :

Soit f la fonctien définiesur R*par : f (x)=x—— .
e —

Et (Cf ) saycoukbe representative dans un repere orthonorme (O;T; T)

1) Dresserdetableau de variation de f.
2) a) montrer que (Cf) admet deux asymptotes D et D'd’équations respectives y =X et

y=Xx+1.
b) montrer que le point S(O;%j est un centre de symétrie de (Cf ) :

3) Soit g la restriction de f sur ]0;+oo[
a) montrer que g est strictement monotone sur ]O;+oo[ ; donc admet une fonction
réciproque g
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En déduire que g(x)=0admet une seule solutione €[In2;1].
b) montrer que f(a)=1+a+a’.
c¢) Ecrire ['équation de la tangente T a (Cf )au point d’abscissec .

d) Tracer (C, ), Tet (Cgl) dans le repere(O;i; ).
Partie B :

1) Calculer la mesure A(t) [’aire limitée par la courbe (C, ) , la droite D et les dfoites
d’équations X=a et Xx=t
2) montrer que, lim At)=

—>+00

a+Ina.

Exercice 4 :
Partie A :
Soit f la fonction définie sur [0;+oof par : f(x)=In(e* +gahy),.

Et (Cf ) sa courbe représentative dans un repére orthemermeé (O;T; T) (unité 2cm)
1) Calculer lim f (x).

X—>+00

2) a) montrer que pour toutx >0, f (x) =2X In(1+ e‘3x).

b) montrer que la droite D: y =2x est Upe.asymptote a (Cf ) au voisinage de -+ .

3) Etudier les variations de f.
4) tracer (C, ) dans le repere(0;i;Jy).

Partie B :

Soit g définie sur [0;+oof\par : G(xX)2x—In(1+x) .
1) a) Etudier les variations deg.
b) déduire le signe,de,g'puis déduire que In(1+x)<x.

2) montre que * _[Oaln (1+ e‘3x)dx <% :

3) Soit A(a) [’atve en du domaine de plan limité par |’axe des abscisses, la droite d’équatior
x =G, )'et la droite D .Montrer que A(a)est majorée.
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