EXAMEN BLANC N°8 2éme Bac PC- SVT

: Exercice 1
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z Dans I'espace muni d'un repére orthonormé direct( f ] IZ) ; on considere les points suivants A(2; —3;1) ;
: B(5,0;4) ; C(5-3,-2) etD(L-10) .

Soit(S)Ia sphére de centre D et de rayon \/g .

1. a. Montrer que: AB A AC =9AD et AB.AC =0

?  b. Montrer que : X—2Yy+2-9=0 est une équation cartésienne du pIan(ABC).

c. Montrer que HE A TC“ = 9\/6 .

d. En déduire le volume du quadrilatéere ABCD
2. a. Déterminer une équation cartésienne de la sphére(S).
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b. Montrer que le plan (ABC)est tangent a la sphere (S)en un point dont on‘déterminera les coordonnées.
3. Soit (P) le plan d'équation cartésienne: X+Yy+2=0.

a. Montrer que les deux plans (P) et (ABC)sont perpendiculaires.

b. Montrer que le plan (P) coupe la sphére (S)selon un cercle@ont on‘déterminera le centre et le rayon.
Exercice 2

considére les nombres complexes suivants :a=2+i;b=8%2i": c=1+2i et d = (\/§+1)+«/§i

1. a. Montrer que: C—d = «/5(—1+(«/§—1)i) et (c=d )2 = 4(«/5—1)(a—c)
b. En déduire le nombre complexe C—d séus farmetrigonométrique.
c. Montrer que d est une solution de I'8guation 2%~ 2(1+ \/E) Z+ (5+ 2x/§) =0dansC.

a. Montrer que le triangle ABC estiisocele et rectangle.

b. Montrer que AD = (\/E—l)ﬁ .

c. Montrer que: (ﬁ,ﬁ)z((ﬁ,@)[Zﬂ] .

d. Soit u I'affixeldu point E l'image du point D par la translation de vecteur AC .

Montrer que: arg—b = 377[[272'] .
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Y% Exercice'3

% Une urne contient 4 balles blanches ; 4 vertes et 2 rouges (ces balles sont indiscernables au toucher).
%9 On tire au hasard de I'urne 3 balles successivement et sans remise.
1. Soit A I'événement: « les 3 balles tirées de I'urne ont la méme couleur » et B I'événement «Parmi les 3 balles tirées
de l'urne il y a deux balles rouges »
Y% Montrer que: P(A) = P(B) _1 )
: 15
& 2. Soit X la variable aléatoire qui associe tout tirage au nombre de balles rouges tirées.
. a.Déterminer I'ensemble des valeurs prises par la variable aléatoire X.
b. Déterminer la loi de probabilité de la variable aléatoire X
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% Probléme
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g(x)=x*(1+Inx)-1 si x=0

? A / On considére la fonction numérique g définie sur [0; +oo[ par:

A
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2 Et, Soit (C) la courbe représentative de la fonction g dans un repére orthonormé (O; T; I) .
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? 1. a. Montrer que la fonction g est continue a droite en 0 (on rappelle que lim xInx=0).
x—0"

b. Montrer que: |irg1+ M

x,
A

3
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=0 etinterpréter géométriquement le résultat.

:2. Montrer que : lim g( ):+oo et lim M

X—>+0 X—>+0 X
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= +00 ; puis donner une interprétation géométrique au résultat.
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’3. a. Montrer que: g'(x) =2xIn (e\/gx) pour tout x de ]O; +oo[ .
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b. Dresser le tableau de variation de la fonction g sur]0;+oo[ .
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24. a. Montrer que 1 est une Solution de I'équation g (X) =0.
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b. Montrer que ¢ (X) <0 pour tout x de ]0;1[ etque g (X) > 0 pour tout x de ]ZL‘ +oo[ .
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¢. Montrer que: x*-1< g (X) pour tout x de ]l; +oo[ .
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5. a. Déterminer I'équation de la tangente (T ) a la courbe (C) en soh,point d'abscisse 1.
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b. Tracer la tangente (T) a la courbe (C) (on prendra 5 ch peur unité)
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c. Soit S la surface(en cm?) de la partie du plan délimitée parl'axe des abscisses ; la courbe (C) et les droites
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d'équations respectives X =1 et X =¢€.
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% En utilisant une intégration par parties montrerquesS = ?(See’ -9 + 7)

B/On considére la fonction f définie sur]—oo; +oo[ par® f (X) = %(XeX +e* )2

1.a. Montrer que : f(X)—x= %(u (X))2 pour tout x de ]—oo; +oo[ : OU u est la fonction définie sur ]—oo; +oo[ par :

u(x)=xe*—e™.
b. Montrer que la fonction u est strictement croissante sur]—oo; +oo[ .
c. En déduire qu'il existewun réel unique a tel que: f (a) =aetace ]0;1[.
2. a. Montrergue: (\x & |-o0; +oo[) ; £1(x)= %e (Xze4X +xe™ +e* 1)
N T
b. En déduire que:(‘v’x € ]—oo, +oo[) ; (x) = Ee g (ex)(g (ex)—e2X + 2) )
. Mentrerque: g (ex) >0et g (ex ) —e® +2>0pour tout x de ]O;+oo[

d. En déduire que la fonction f est strictement croissante sur]0;+oo[ .
1
%3. Montrer que : f ([O;a]) ==«
4

u, =0
Uy =f(u,) (VYnelN)

a. Montrer que: 0 < U, < & pour tout entier naturel n.

/ Soit la Suite numérique (un ) définie par :

b. Montrer que : la suite (un ) est croissante et qu’elle est convergente et que : lim u,=
N—+o0
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