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“ Exercice 1 (14 points) :
< <
& f(x)=x+1-3/x —-3x* ; &
< - s . T <
“.On considere la fonction f définie surIR par : arctan(x) &
% f(x)= ; x<0 %
< o X <
- (Cy )sa courbe dans un repére orthonormé(O;i’; ). s
5 1) Montrer que f est continue en0. X
©2) Montrer que lim f (x)=+ooet calculer lim f (x) %
< X—>+00 X—>—00 &
«3) En utilisant le théoreme des accroissements finis montrer que : (vX € ]—oo;O]) ; ¥
< <
< <

x<Arctan(x)<

% (%) 1+ x? 5
© 4) Etudier la dérivabilité de f en0 et interpréter graphiquement les résultats obtenus. $
Ix-1)(3¢x +1) %
5) a) Montrer que : (Vx e |-0;0]) ; f'(X :( 5
) &) que : (Vxe]-0;0]) ; '(x) ra ;
b) Montrer que f est croissante sur]—oo;O] ;puis dresser son tableau de variations sur IR
6) Déterminer les branches infinies de(C, ) ; puis construire(C, ) dans le repére(O;i; j). )
XX
7) Soit g la restriction de la fonction f sur[l; +oo[ : g
a) Montrer que g admet une fonction réciproque définie sur un intervalle J & déterminer. g
b) Calculer g(8) ; puis montrer que g~ la fonction réciproque de g est dérivable en 3et g

calculer(gfl)l(B)

8) On considere la fonction h définie sur IR par : h(x) :% f (x)+%— f [gj—%A ;Aestun

reel tel que : h(1)=0
2

a) En utilisant le théoréme de Rolle montrer que : (3c< J0,1)\ f'(c) - f'[%jzgcA

b) En utilisant le théoreme des accroissements finis déduire que : (3be10,10)\ f"(b) =A
Exercice 2 (6 points)

On considére la fonction f définie sur IR par : f (x)=arctan(1+Xx)

1) Montrer que I’équation f (X)=x admet une unique solution dans IRetque : 1<a <2
1

'(X)\Sg

3) Soit (u, ) la suite définie par : {

2) Montrer que : (vx<[5;2]);

Uy, =T (u,) (YneIN)
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a) Montrer que :(VneIN);1<u, <2 ;puis déduire que :(Vn e IN);

1
umfﬂﬂsgwn—a|

b) Déduire que la suite (un ) est convergente puis calculer sa limite.
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